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Etbodunt gefm2lem, qiw992 de C~rvaru99t pm~i~ 

tar’e per InJi9zitam terntinoru99~ Serienc me92$&2n- 

excogitawerati+ in feqaentibm. brevite7 expl;ca* 

$unt potim panz UCCWU~~ denton~vatan~ babes, 
I% ,,--- A-- 

AS I AB CIUVX alicujus AD , iit 
,/ 

Applicata BD perpendicularis : Et 
vocetur AR = x, RD ==y, & finr 
n, b, C, arc. Qmtitates dam, 01: 
m, ~2, Numeri Integri. Deinde, LIT 

A ------jQ- 



2 
. 

2, si 41/x (14x+) = y j Erit +d (= -ff’~I, - ABD. 
3. Si $xi ( =I: &> = y j Erit 27 ( = +I’%“) = ABD. 
4. Si;(=.y -1) z y, id eit, ii LY = I = ~1, & m = - 2 j 

Eric ( -+.x-f= > -AT-’ ( s-$) 3 &ED, 
infinite verbs a protenk, yam CahhS po- 
nit negstivam, propterea quod jacet ex altera 
pjrte Linea BD. \ 

r;,Si& (=X -B)=y j Erit(-fx-‘~=)*z k$ ._ 

+x1 = .+ = Inhira,qualis ell Area Hyperboh ex utraque parte Linea BD. 



PER .%QUAT10NES INFINI 

Six-s+x-:=y; Erit=--x-I--zx-+=P;BJ). JJelfi~--~-~-8~~~ 

Erit -.mx- 1+2x--; = &D. 

Quarum figna fi mutaveris habebis 

Affirmarivum valorem (X-I + 2x-s vel 

~‘I..... 2x3 fuperficiei aBD, modo tota 

cadar iupra bafim A@. 
a 

Sin aliqua pars cadat infra ( quod fit cum urva decuffat fiam Bafin: 
I inter B et CC, ut hit vides in 6, ) ifia parte 

a parte fuperiori L. fubdu&a, habebis valo- A- - 

rem Differentiae : Earum vero Summam 
fi cupis, quazre utramque Superficiem fifeor- 
fim, et adde, Quod idem in reliquis hujus 

Regula exemplis notandum vole, 

Si XI + x-3 =y ; Exit ~x~---x’I = Superficiei defizriptx. Sed hit 
notandum efi, quod di&z Euperficei partes 
Gc inventa: jacent ex diver53 latere Linea: 

ED. 
Nempe, pofito xz = BE; & x-2 =FD,; 

Erit $x3 = ABF Superficiei per BF dekripe 

tx, 8r-==-x-x, _ = DFCG Superficiei defcaiptre. 

per D.F. 

Bo 
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Et hoc Emper accidit cum Indices ( ‘+) rationurn Bails x in v&re 

Superficiei quafira, fint variis Signis affeai. In hujufmodi Cafibns, 
p3rs aliqua BD&$ Superficiei media (qure fila dari poterit, cum Super- 
fkies fit utrinque infhita) fit invenitur. 

Subtrahe Superficiem ad minorem Bafin Ap pertinentem, a Sup&& 
ad majorem Bah AB pertinent?, & habebis pBDd\ Superficiem differelltia 
B&m infifientem. Sic in hoc.Exemplo. (fib Fig. Pracedeet~tem.) 

SiABz2, aAP=I j EritfiBDd’=‘~ : 
Etenim Superficies ad AB perrinens (viz. ABF e DFJ Grit $ -; fi\le y j 

et fuperficies ad Ap perrinens (viz APP--Pa) eric {--,I, five --.-f : 
et earum difkrentia ( viz., ABF - DFa - AM f JW = /?BW ) erit 
y $$. five r,!, 

Denique notaripoterit quod fi quantitas x - I in valore ipfius y repcria tur, 
ilte Terminus (cum Hyperbolicam fuperfkiem ’ : 
generat) feorfim a reliqius confiderandws ek ! \ ; ‘, \ :,, ‘\ g 

Ut fj P-+X-~+x-I=J: Sitx-I=BE; 
(I 

1.x ‘L /C’ .d 
\ 

* &x~4-3--3= FD, ac AP = I j Et erit $(pFD Y’ ‘,.,, 
______ T$ ,.--- /-- 

1 
‘. -1 

i 1 
‘. “a’ $+x3-;x- 2, utpote qua: ex Terminis ..I I 

~2 3x-3 generatur. L.-. ‘. ..l_ ____ iq. J-i 
‘..,,. i;-. ,_‘, _, .” 

.rL”..“‘. --- -..-- 

Qwe, fi reliqua Superficies BPFB, qua: Hyperbolica eet, eg calculo 
aliquo fit data, dabitur tota.BBD2, 



ifs vdor ipjhs y:, vel diq 

6-endus e/i!; operand0 in 

Arithttlelici iti Nume 

ces extrahtinb, veZ ufehs &quationesJoZvunt; & 

inis quct$tam Curva &dper&ciem:, ger 

uhs deinceps elicies, 

xemp ividendo, 

Sit E =y ; urva nempe exifiente Hyperbola. 
Jam ut Equatio iita a Denominator% ho liberetur, Divifionem fit in- 

Biruo. 



ferie iRac infinite continuata j Adeoque (per ReguIam Secundam) 

Are;l quxfita ABDC xqualis erir ipfi ‘F---g’ -k ‘$ - ‘$9~c, 

inhnira etiam k+i, cujus tamen Termin! pau$ iniriales fiint in u&m 
quem\rij fitis exdal, fi mod0 x fit dlqUOtleS IlllnOr qUam 6. 

Eodem modo, fi fit& = y, Dividend0 prodibit 

Y ==I - I’ j-%+---x 5 3 x8 8x* Unde (p:r Regulam Secundamj 
&t &DC = x c $x3 t f xi --$X7 $ 4 X9 &.C. 

1~~1 fi Terminus XX ponatur in divifore primus, hoc modo XX =+- ~1, 
prodibjr x-: -.~-4 + x-5 --A-- * &c. pro VdOR igfh y ; ?hk (per 

Kegulam Secundam) 
eric R Dti - - X- I 3’; X- 3 - 4 x- r +$xm7 &c. Priori modo QroS4 
cede cum x efi Gtis parva, pofieriori cum fatis magna fupponitur, , .; 3 

Denique fi !.&2 = y; Dividendo grodit 
Itr~.-jx 

2x- - 2x+ +- 4 I~XZ + +pG fxc,unde erit 

AJ)D,C =f xk.m ,+ $ y? $ - J+; &c, 

sj fir ?jndtX.z = y, Radicem fit extraho, 



PER fE 
‘kde, pro Equatione l/z =y, nova producitur, viz, 

Y = lz-+-~+$--~~ &c. Et ( per Reg. 2.) Area quazfita 

ABDGerit= ax-k $ -z3 =+ 5 - $f$ 8~. Et higc eii adra- 

eura Hyperbola. 
Eodem modo, ii fit l/da-== y, ejus Radix erit 

3: 2 x4 .x6 a----..- 5.2 3, 
8aim e ;661 e 12807 ace 

Adeolk Area qua&a ABDC erit 
.z ; aqualis IXX - ;i;; - f$ - X' - - Is &c. 

112a9 

Et hat eit Quadrarum Circuli. ‘A B 

VeI fi ponas qz z yj erit Radii zqualis infink &riei, 
4;;- - .$- - &. - 7 ihc’i- ___ f~~x~ ~;C. 

D/-- 
Et Area quafita ABD aqualis erit 

// * 
A j,3 - ;s’w- $g.: - &xP - &+d? &c. 

/ 
fiire 3c$ in fx -+x2 -&x3 - &x4 - &x.s &C. 

i 
]~t hfvc eit Areas Circuli Quadratura. I ---- 1__4_ 

A B. 

r)/IxG 
Si ZXS = y, (Cujus Quadratura dat Longitudinem curve Elli;i?riP 

cx ,j) Extrahendo radicemwramqj prodic 
I -j- -$axz - .$a%4 -b & a3xG -- & a4$ 

’ bx2 -.$b~x+ -T~1)3~f~ - &.&4x* ikC. 
I-- H 



---. -.~ 
$I1 y”-“““” 

I_ I ;i,,* =y, a reliquum opus perficitur extrahendo Xadicem ~~~~ 
* I L  _/ 

meratoris tantum, & dividend0 per Denominatorem. 
ET< hii;e credo, latis patebic modus reducenfi quemlibet valorem jp.. 

iius y (quidufcunque Radicibus vel Denominatorlbus fit perplexus, Ut hit 
videre eRj 

fimplicium Terminorum, ex quibus, per Reguhm Secundam, quafit& 
$uperficies cognoketur. 

Quia tota difficultas in ReColutione bet, modurn quo ego utor in E,:. 
q:jatione Numerali primum illuPrrabo. 

Sitys-2y- r = 0, refolvenda : Et fit 2, numcrus qui minus quatn 
decima fui parte differt a Radice quxfita. Turn pono 2 '+p =y, & filb- 

. 

fiituo hunt ipfi valorelF in Equationem, 2% inde nova prodir p3 + 61~ 
-+ 'Gj'-- I =?, cujus Radixljexquirenda eff, ut quotienti addatur : 
Ne,mpe (negleEtlslj3 + $3 ob parvitarem) IOJ-I = o, fivep= O,I prope 
verltatem eit ; itaque 53iba :,I in quokienre, Sr filppono O,I -+ (I = 11, 
8~ hunt ejtis valorem, UC prws. fubftituo, unde prodit 
r1,23q + 0,061 = oi 

‘~3 + 6,342 + 

Et cum 11,23’1 -I- op61 veritati prope accedit, five fere fir y squalis 
- 0,o0$4 (dwidendo nempe donec tot eliciantur E tgurx, quot locis primz 
Figura $jus 8r: principalis quotientis exclufive dilfant) i‘i;ribo __I o,oo~~. 
:in ~~fkor~ parte quotientis, mn negativa iit. 

Et 



Et fipponens I--o,oog4 + F = q, hunt ut prius fubfiituo, & operati- 
onem fit produce quo ufqj placuerir. Verum ii ad bis tot figuras tan- 
turn quot in @oriente jam reperiuntur una dempra, operam con- 
tinuare cupiam, pro 2 fiibftituo - 0,0074 + Y in hanc 6,gq” + 11,23q 
+ 0,061, Clicet prim0 ejus termino (93) propter exilitatem fuam 

H-p==u -l-Y3 
NY 
--): 

Summa 

I 

- I + IO~ + 6~” 3~3 
-k O,OOI -I- v32 -I- 0,34” -t 2’ 
+ o,o6 -I- x,2 $6,0 
t 1, =-I- IO, 
- T. 

+ 0,061-t II,23q -t- 6,3q” -I- q3 - 
+ o,ooor8370S - 0,06804~+ 6,3r; 
-0,060642 +- 11,23 
+ 0.061 

neglet?co, & prodir 6,3+-k 1q16196r-k 0,000~4~708 = o fere, five 
(rej&o 6,3P) r = -0;~~~~s = -- o,oooo48~3 fire, quam iTrib ,in 
negativa parte Quotientis. Denique negativam partem Qyotientis ab 
Affirmativa fubducens habeo 2,094$5 147 Qotientem qwfiram, 

Equationes plurium dimenfionum nihilo Pecius reiblvuntur, & ope- 
ram fiub fine, ut hit faaum fuit levabis, fi primos ejus terminos grada- 
rim omiferis. 

Praterea notandum elt quod in hoc exemplo, fi dubitarem an O,I =p 

veritati faris accederer, pro rap - I = o, finxiffem 61% + IOJ+- x = o, 
&C ejus radicis primam figuram in Quotiente fcri$i fd em i & fecundam 
vel tertiam Quotientis figuram fit explorare convenit, ubi’ in Equatione 
ifia nltimo refuhante quadraturn coefficientis penultimi termini, non 
fit decies majhs quam fa&k ex ultimo termino dutio in coefficientem 
termini antepenultimi. 

c Imo. 



far& resocak. 
ixquatiorles in quibus WA aliqui vei nulli Termini defint, eadetn fere 

ficilitate tra&ntur j  %Equatio fempek relinquitur, cujus Iiarlix ima curry 
acquifita @yotiente adaquar Radicem &yJationis promo propoh. Un- 
de Examinatio bperis hit aque poterit inititui ac in reliqua AriJhmecica, 
aufctendo nempe Quotientem a Kadice prima .%%uationis (f!cut Rna” 
ly&s notum eii) ut Equatio ultima vel Termini elus duo tqelve ultimi 
producallcur inde. Qicquid laboris hit &, iRud 111 Operatlonc Cbfti- 
ruendi quantitates unas pro aliis reperietur.: Id quad varie perficias, at 

u bi Numeri Gquentdm modum maxime expedik puto, prnrfertim 1 
Coefficienres co&ant ex pluribus Figuris. 

His in numeris fit oRenfis : ‘Sit Equatio literalis 
~3 y n”y - ‘~(13 + my - ~3 = O. refolvenda. 

Primum inquiro vaiorem ipfius ; cum x f$&lIa, hoc efi, elicio Radicena 
~wjus,Equationisy~ + 0’~ - 2fl3 =, 
Jr n In Quotienre, & fupponens Jr 

o, 8~ invenio effe -+ LL IraqLIe fcribo 
II +p = y, fubitiruo pro y valorem 

ejus, 8~ Tern$os inde refiiitanres @3 + 3@ + 4.n~~ WC.) margini 
appono ; Ex qulbus affumo Jr 4a*p + a% rerminos &que ubi 1~ sr: x 
ficrfim fiunt minimarum dimenfionum, go eos nihilo fire xquales eilE: 
I‘uppono , fivep = - +x fere, vsl p z - .;ti + 2 . ‘or kri hens 



PER Ai ATTONES INFIPJP’TAS P’y’ 

- -+ in QuotieJge , CbRituo - 5,~ + q prop 5 Et terminos inde 
rciilltnnres icerum in margine firibo, UC vides in annex0 fchemate, & 
inde a&-no Qprrritates -t ~.G~(I - -&kc’, in quibus utiq ; 2 & x feorfim 

funt minimarum dimenfionum, & fingo =zfere,iive Q = -t e; =+ T ; 32: 

adnefiens + ~~cauoti~nti,Tubitiruo 2 -+ r pro g j SC fit procedo quc~ 

ufque placuerit. 

Sin duplo tan!um plures Quotienti terminos, uno dempto, jungendos 
adhuc vellem : .Pnmo ter@no (a”) Equationis novillime refiltantis mif- 
9, et ifi? etiam parte (-=- J-x a+ 2:) fecun$ ubi x efi tot dimenfionum quot 
in penultlmo termino QuotientIs j In relquos,terminos (3q’ + 4a’q, WC.;) 

IIIargini 
. 



f2 
DE ANALPSE 

margini adfcriptos Ut vide% fibfiituo 2 j- r pro 2 j & eX ultimis duo. 

bus termi+ (s - -$- x3 t YCxzr - +Uxr -k par) Equationis in. 

de refultantis, faea divifione 4”’ -- 2~ -k A-X’> -b SKY? ’ -+ ~~5; ( 

elilicio + *$$ t Logr4 
16384U 3 Quotienti adne6kendos. 

Denique Quotiens ifta (a- f + z, &C.> per ReguIam kundam, 

dabit ax -5 + 2 4-s -I- 
s%, 8~. pro Area qu;rfita, qux ad 

veritatem tanto magis accedit, quanta 1c fit minor. 

Sin valor Areas tanto magis ad veritatem accedere d&et quanta x fit 
major j Exemplum eito y3+ axy + X”Y k ~3 - 2~~ = 0. Itaqw bane 
rejbluturus excerpo terminos y 3 + x2y - 2% i in quibus x &Y ~1 feorfim, 
ye1 fimul multiplicata, funt 8t plurimarum, 8t aqualim ubique di- 
mentionurn j & ex iis quail nihilo aequalibus Radicem elicio. Nanc inve- 
nio effe 5, B in Quotiente kribo, Vel quod eodem recidit, ex J 3 + y 
- 2 (umtate pro x fiibfiituta) Radicem extraho qua hit prodic I, 8~ 
earn per x multiplico, & fatturn (x) in @utiente fcribo. 
x + p = y, & iic procedo u t in priori Exemplo, donec 

Denique pono 
habeam Quo& 

&c. adeoque Aream 5 - F 

+ i$J - g --$9,~“:. -) de qua vide exempla tertia ReguIa Gcun- 

dx, Lucis gratia dedi .h?c exemplum ‘in omnibus idem cum priori 
mode x & a fibi invicem lb1 Gbftituantur, ut non opus effet aliud ReT 
&tionis exemplum hit adjungere. , 

Area autem ( y - 5 -I- 

juxta Afymptoton aliquam in infinitum f&pit ; & Termini initiales 
h- +a) valork extratii de y, in Afymptoton iRam f&per terminantur 
unde portionem Afymptoti facile,invenies, Jdem fernper norandum eA 
cum Area defignatur terminis plus plufque diqifkper x continue prater- 
quam quad yice Afymptoti re&k quandoque habeatur Parabola ’ Conica, 
vel alia magls compofita. 

‘4 
Sed 



PER I’EQUATIONES INFBNI 13 

Sed hunt modum miffum fkiens, utpote particularem, quia non 
applicabilem Curvis in orbem ad initar Ellipfium flexis ; de altero rnodo 
per exemplum y3 + ay + my- 2~3 - x3 = 0, fipra 0Renfo ( fcilicec quo 
demeafiones ipfius x in numeratoribus quorlentis perpetuo augeantur J 
annota bo kquentia. 

I .Si quando accidit quod valor ipfiusy, cum x nuIlumefG fingitur,fit quanti- 
tas firda veI. penirus ignota, licebit illam litera aliqua defignare, Ut in exema 
gIo,y33n*y4-axy-- 2~3 -x3=0, fi radix hujusy3+azy - 2~13 fuifk furdti 
vel ignota, finxiffem quamlibet (b) pro ea ponendam j et refolutionem ut tie- 
quitur perfeciGm. Scribens b in Quotiente, fuppono I? +p = J, & if?um 
pro y fiubitituo,ut vides ; unde novap3+3&, Src. refiultar, rejeQls terminis 
b~+a~b-- 2~x3, qui nihilo funt aquales, propcerea quod b Iupponitur Ra- 
dix hujus y3 +- azy - 2.~3 = o. Deinde termini 3bzy + a7p + abx dant 
- fi quotienti apponendum, et _qs&+ g fubfkuendum prop, 2%. 

- + + axq 

- abx + ccfl 

- x3 

+ ah 

Complete opere, fimo numerum aliquem pro a, ,Sr hanc y3 + a”~ - 
2a3 = o, ficut de numerali aquatione ofienfum fipra refolva 3 & radlcem 
e&s pro 2; iubfiituo. 

2. Si di&us valor fit nihil, hoc eit fi in azqutitione refolvenda nuks 
&t terminus nifi qui per x vel y fit multiplicatus, ut in hat y3 --““fv + ~3, 
i 0 j. rum terminos (-ax y + ~3) itligo in quibus x tiorfip &.I etlam fe- 
~rf&n fi fieri pot&alias per x multiplicara, fit minimarnm kmenf~onum. Et 

D illi 



illi dant + ‘; pro prim0 termino quotient% @ 7 -k P Pro .Y fubfiituen, 
dum. In hat yj--a2y-b flxY -x3 z 0, licebit primum terminum quot.- 
entis vel ex - a’y- ~3, vel ex y” -..-a? elicere, 

2. Si valor iIte fit imaginarius, UC in ha: Y4 3 Y” 7 V -k C; - x7y2 -2x 
Jrb-t.Xj~-- r donec - o, augeo vel immmuo quantitatem : dlRus valor e- 
vadat realis. 

Sic in annex0 fchemate, cum AC: Cx) m~lla lulla 

efi, rum CD (U,, eft imagmaria. naginaria. .- 
Sin minuatur AC per datam AB, it EC fiat: “-7 fiat 
turn pofito quad BC (x) fir nulla, CD TV) ) fit nulla, UJ TV) 

kit valore quadruplici (CE, CF, CG, vel CW) CKLCG, vel CW) 
realis j quarum radicum (CE, CT, CG, VC! CH) ‘) CG, vel CH) 
quvliber poteft effe primus terminus mus terminus uotieutis, uotleutis, 
prow fuperficies BEDC, BEDC? ;FDC, B B ifi ifi DC, vel DC, vel 
BHDC defideratur. In aliis etram cafibus, Ii :iam cafibus, Ii 

k-- 
42 

quando hafitas, te hoc 
modo extricsbis. 

&niq;fi index potekis ipfiusf vely fir fia@io,reduco ipfum ad integrum : 
ut in hoc exemploy3-xy4*+ X+ = 0. POfxtO y’ E ‘U, &. XT = X, refulta~ 
bit 06 - zju+z+=o, cujus radix efi XJ =3+x3, &XC. five (reff ituendo valores), 

yi = xt -/- X, &c. & quadrando y = X+ + 2x$, &c, 
Et h;ec de areis curvarum invefkigandis ditia fufficiant. ho cum Pro. 

blemata omnia de curvarum Longitudine, dequantitatc & fiperficie filig. 
dorum, de 

j 
ue Centro Gravitatis, poffunt eo tandem reduci ut quaratur 

quantlras uperticiei plana: iinea curva terminara, non opus eR quic- 
quan de iis adjungere, 
breviflime. 

In iitis autem quo ego operor modo dicam, 

Apphtio pr~di8orm ad reliqlla 
Problemata. 

i’i 

Sit ABD curva quzvis, & AHKB reaangu- 
lum cujus latus AH vel BK efi unitas. Et co-. 
gita reAam DBK uniformiter ab AH motam, 
areas ABD & AK dekribere j & quod BK (I) 
Gt momentum quo AK (8) & BD (jlj momen- 
tum quo ABD gradatim augetur j & quod ex 
moment0 BD perpecim dato, pofis, per prz- 
diOas regulas, aream ABD ipfo dekriptam in- 
yeftigare, five cum AK (x) moment0 I de: 
Eripta conferre. - 



PER A;,QUA K?NES INFINITAS. 

Jam qua ratione Superficies ABD ex moment0 fuo perpetim dato, per 
prxcedenres regulas ekirur, 
Iho fit dato elicietur. 

eadem qualibet alia quantitas ex momenta 
Exemplo res fiet clarior. 

Sit ADLE ~irculus cujus arcus AD~Iongitudo efi indaganda. D&-D, 
tangente DHT, & complete indefi- 
nice parvo reRangulo HGBX, & po- 
fito AE = I = 2AG. Erit ur BKfive. 
GH, momentum Bafis AB (x), ad,HD: 
momentum Arcus AD : : BT : DT 
:: BD(d,,.;): DC(+) :: I (BK): 

---A= ( DE-I lo Adeoque T&T five 2-z< efi momentum Arcus ADi 24.X - x.x 
Qocl reduaum fit ;x-$ + +x; + ;+G + .&$ + &&& +- +&Jc~ &G 
Quare, per rsguIam Gcundam, longitude Arcus AD efi 
$ + +-r.l+ && + &$ + -;I& + &&..x 5 &c, 

five x;-ln I + .gx + -&x3 + &x3 $ .+.94 + &&-xl, 8ec. 
Non fetus ponendo CB effe X, & radium CA effe f, invenies A~CU~TP; 

LD effe. x + +x3 + &d + &x7,, &c, 
Sed notandum efi quod unitas ifla quae pro moment0 ponitur efi Super- 

ficies cum de Solidis, R linea cum de fipeaficiebus, 8r punRum cum de 
lineis (ut in hoc exemplo) agitur. 

Net vereor loqui de unitate in pun83s, five lineis infinite parvk fi, 
quidem proportiones ibi jam contemplantur Geometra, turn utuntu1: me,-- 
thodis fndivifibilium. 

Ex his fiat conjek’lura de fuperficiebus & quantitatibus filidorum, ac da 
entris Gravitatumo 

I&rum fi e contra ex area, vel longirudine &%, urvg alicujus- &tat 
Pongitudo Bafis AB defideratur, ex aquationibus per pr*rced@Res regulag, 
inwentis extrahatur radix de x, 

i 



Ur fi ex area ABDC Hyperbola ( ez = Y> data, 
veRigare,area iita z nominata, extraho radicem 
hujus :: ( ABCD ) = x--+x2 $ fxj --- W, 
&c. negleCtis illis terminis in autbus x efi 
plurium dimenfionum quam x UI quotients 
defideratur. 

Ut ii vellem quod z ad quinque tantum 
dimenfiones in quotiente afcendat, negligo 
omnes --:2 ~ f;h.7-@, tic. et radicem 

n 

AnalyEn ut vides exhibui propter adnotanda duo fequentia, 
I. Qod inter fubfiituendum, ifios terminos femper omitto quos nulli 

deinceps ufi$ore pravideam. Cujus rei regula eRo, quod poit prhu~n 
terminum ex qualibet quantitate fibi collaterali refiltantem non addo 
plures terminos dextrorfum quam i&us primi termini index dimenfkks 

.r ab 



PER ~QQUATIONES INFINITAS. ~7 

ab indice dimenfionis maxim2 unitatibus dieat. Ut in hoc exemplo, 
ubi maxima dimenfio efk 5, omifi omnes terminos pofi ~9, poit x.1 pofui 
unicum, k duos tanrum pofi 23. Cum radix extrahenda (x) fir parium 
ubique, vel imparium dimenfionum, hxc ei?o regula ; Qyod poft pri- 
mum terminum ex qualibet quantitate fibi collaterali reMtantem non 
addo plures terminos dexcrorfum, quam iitius primi termini index di- 
menfionis ah indice dimenfionis maximfe binis unitatibus diiiat ; vel ter- 
nis unitatibus, fi indices dimenlionum ipfius x unitaribus ubique ternis a 
fi invicem diiiant, 8~ fit de reliquis. 

2. Cum video 11, 4, vel Y, &c. in aquatione novifime refultante effe 
unius tantum dimenfionis, ejus valorem, hoc efi, reliqaos terminos quo- 
tienti addendos, per divifionem quaro, Ut hit vides fk@um. 

Si ex dato arcu &D Sinus AB defideratur ; aqw- 0, 
tionis z = x + +x3 $ -&d +&.#, &Cc. Cpra in- 
ventz, (pofito nempe AB = X, tiD = z, & Aa = T,) 

,---.-- 

radix extra& erit x = x -.$3 + ,:Y$ --T&z7 

J ~------A ,‘$’ 

I ‘l 
,A I g9, 8x. 

&?$&erea fi Cofinum As ex iBo arcu dato cu- I I\ I 
pis,facAp(=u’,c+r)=IIizZJr~~4-~,ZG 
-l---- * 28 I 

40320 
--2x0, &c. 3628800 A ‘r-: 

Kc obiter notetur, quod 5 vel 6 terminis ifiarum radicum cogniris, 
eas plerumque ex analogia obkvara poteris ad arbitrium producere. 

Sic hanc x =z+-y3-$33$-$4+ -&XT, 8~. produces dividend@ 
ult~it;;l ;;minum per hos ordine numeros 2, 3,4, y, 6,7, &c. 

, i z- 2x3 -+ -y+5 - 
8x9, 10x1 I, zc. 

-g-+7, &c. per hos. 2x3, 4x9, 6x7, 

Et hanc x = I - y Jr &.24 ---&x6, 8s. per hos 1x2, 3x4, 5x6, 
7x;; 9;;;; y. 

=x+ 5x3 Jr .&xi -+ .&~7, &c. multiplicanda per has 



Et hgc de curvis G,eometricis diCta fifficiant. 
Mechanica fir, methodtim tamen noitram ne- 
qwqmn refpuic. 

A, 
&:emplo fit Trochoides,ADFG,,cujns vefitex 
& axis AH, & AKH eota qua dekribitur. 

Et qnaratur Superficies ABD. Jam pofito 
AB ==x, BD =t, UC fupra, & AH = I ; primo 
quzro Longitudmem ipfiws BD. Nempe ex 
nnlura Trochoidis ei% KD = arcud f&K, Qya- 
re tota BD = BK + arc. AK. Sed efi BK 
(=$fGz) zL+-.+ -+J, &c, _ 

Quinetiam curva etiafnfi 

& ( ex pradiais) arcus, AK = & -+ $6’ -+ +$ -I- &T& i%C. Ergo to* 
ta BD = 2%; - +d - &x4 - ;a& &c. Et (per Reg. 2. ) area ABD 
=$L+ +&-s z 

-+-X" - g-=x$ &c, 
VeI brevius fit : Cum re@a AK tangenti: I’D parallela fit, erit AB ad 

BK ficue momentum linear flB ad mon~~tum Iinea: Bi2, hoc efi x : 1/Z& : : 

1: y--~x-~ -$ - $ - .& -TM> &c, mare ( per Reg. II,) 
BD = 2~; -$ - $6 --&NJ - +$ , RC, Et fuperficies ABD 
s @L &$‘- .+L& $s --+-6-r% yit, &c,. 

Non difimili modo (pofito C’ centro circuli, 9r CB = X) obtinebis 
aream CBDF, &cc. 

Sic area A$%Xf Quadratrids. VDE (cuj,us vertex 
eR V, & A centrum circuli inrerioris VK cui ap- 
tattle > inaetienk I&I& uatibat AlED, de& 
mitto perpendictians DB,. qb C, KG. Eritque 
K~ : ~G’: : AB (X~ : ED lu) j asp ~~ =i Y; 
Verqm ex natura Quadratricis e@ BA (= DC) = 
arcul VK% five VK =x, &are pofito AV z 1 
Grit GK =z x - %3 + ~2x5, Q, ex fipla oflen: 
fis, 8t: GA =: I - fax” +&if4 - +p, tic, 

Adeoque 



x - $x3 - ,f,xs - n;.s-x7, src. 
Sic 1oTgitudo Quadratricis VDJicet calculo difficiliori,determinabi lis &e 
Net quicquam hujufmodi fiio ad quod hat methodus idque variis 

modis, Pefe non extendit. Smo tangentes ad curvas Mechanicas (fi quanq 
do id non alias fiat) hujus ope ducantur, Et quicquid vulgaris RnaIyfis 
per ayuationes ex finito terminorum numero conitantes (quando id iit 
pol3ibile) p&kit, 11332 per zquaciones infinitas fimper perficiat : UC nit 
dubitaverim nomen Analyfis etiam huic tribuere. Mariocinia nempe in hat 
non minus terra fiint quam in illa, net aquationes minus exaA2 j  licec 
omnes earum terminos, nos homines I% rationk finitx net defignare neque 
ita concipere pofhus, ut quantitates inde defideratas exal1.e cogt~ofca- 
mus : Sicut radices filrda finitarum zquationum net numeris net quavis 
arte Analytica ira poffunt exhiberi ut alicujus quantitas a reliquis diltinQa 
exaAe cognofiatur. 

aenique ad Analyticam merit0 pertinere cenfeatur cujus beneficio curve: 
rum areie & longitudines kc. ( id modo fiat > exatte & Geometrice 
determinentur. Sed if%a narrandi non eii: focus, refpicienti duo pra: reliquis 
demonfiranda occurrunt. 

Sit itaque curvae alicujus ADd\ Bafis AB = x, perpendicuhriter appli- 
eata i35 = J, & area ABD = z , ut prius. 
Item fit Bfl z O, BK = O, & rel;tangulum B&K 
(OU) xquale fpatio BFJ’D. 

ER ergo AQ z x + o , & AJ’O = x + 0~. 
His pramifis, ex relatione inter x 8 z ad arbl- 
trium affilmpta quaero y iRo,quem Gquentem vi- \ 
des, modo. .- 

Pro lubitu fiimatur $-x’ = x five $8 = zz. 
Turn ?c + D (A,@ pro X, 8r x +‘OV (A@) pro x fubfiitutis, pro&bit $ 
in x3 + 3x% + 3x0”-+ o3 = ( ex narura curvx ) z2 -f- 2m.J + O”7Ja. 

Et 



Hint in tranh notetur modus quo curve tot qubt placuerir, quarum 
arex funt cognirz, poffunt inveniri j 
nem pro relatiotie inter aream N 

fumendo nempe quumljbet aquatio: 

Lit fi fupponas Jdd 
- & baiin x ut inde quaracur applicara y, 

2: = x, ex calculo invenies - 
4 ----. dd .k Xx. = y. Et fit de 

Ahum demonfirandum efk literalis xquationum affefiarum refolutio, 
Nempe quad Quociens,cumx fit ikis parva, quo ma& producitur eo ma- 
gis ad witatem accedlt, ut defelaus ( p,q, vel P) &c, ) quo d&t ab exatio 

valore 



IONES BNF%Nf[TAS. fZH 

vatore ipfius y, tandem evadat minor quavis data quantitate ; & in in& 
rod&a fit ipfi y i-rqualis. Qod fit patebit. 
oniam ex ultimo termino srquacionum quarump ch Y ac fuut 
quantitas illa in qua .x eit minimx dimenfionis’ (hoi efi * pluG 

quam dimidium ifiius ultimi rermini, fi Tupponis x fatis parvam eke ) in 
qualibet operatione perpetuo tollitur : ifie ultimus terminus (per 3. lo. 
&‘Zem.) tandem evadet minor quavis data quantitate j & prorfis evaneket ii: 
opus infinite continuatur. 

Nempe fi x = ;, erit 36 dimidium omnium x =+ X= -k ~3 -+ x+? &c, et 
8% dimidium om~ium x2 + ~3 + ~4 -+ ~3, &c, Itaque ii X~J &erlt x plu%: 
quam dimidium omnium X-+X= -I-x’, &c. et JC~ 
plufquam dimidium omnium x;+ ~3 Jr x4; 8rc, Sic .A;‘~~ ““I’x.. 
fi i “=s 4, erit x plufquam dimrdmm omnium’ x -& f$ L$?--~-~k+X@ 

=-i-g”, &CI t Gc de reliquis. Et numeros coefficientes quod artiner, 
illi plerumque decrefcunt perpetuo, vel fi quando increkant, tantum o- 
pus eli ut x aliquoties adhuc minor fipponatur. 

2. Si @timus terminus alicujus sz uationis continua diminuatur donec 
tandem evanefcat, unti ex ejus radki us etiam diminuetur donec cum % 
uEtimo termino fimul evaneicat. ., 

3* C&are quantitatump, 9, r, &c. unus valor continua decrefcit donec 
tandem, cum opus in infinitum producitur, penitus evanefcar. 

4. Sed valores iffarumy, 2, vel p; EC. una cum quotiente eatenus ex= 
araAa adzquant radices xquarionis pro$ofita: (2% i.n r.efilutioqe aqpa tro- 
nisy3Jyauy-%llXy~2a3---x3E=o, fipraoReni’a,percipiesy==a+y=n 
--+v+q=n”--++$ + Y, &c.) Unde Btis liquet propofitum qwod 
quotiens infinire produaa efi una ex valoribus dey, 

. Idem patebit fubfiituendo quotientem pro Y in aquationem propofitamo 
Vjdebis enim terminos illos f&e perpetuo deltruere in quibus h; ei(t mini- 
marum dimenfionum. 





%;rL?gmentirm~ tEpz~%l~ tid .D.’ 3 Jdnii-x 676 m+$k+ 

RaEtiones in Mnitas Series reducuntur per divifionem ; R -. 
quantitates radicales per extra@ionem~radicum, permde 
iniXcuendo operationes ifks in fpeciebus ac infiitui iblenr 
in decimalibus numeris. Hat funt fundamenta harum re- 
duE’tionum. j fed extraaiones- rddicum, muitum .abbrevi- . 
antur per hoc Theorema. 

3 = P: + ; AQ+. “5 BQJr ‘y.CQ-j- y DQ Jr &co 
Ubi P +,PQ figaificat‘ quantitatem cujus Radix, vel etiam dimentic ‘7 

qua&, vel xadix dime&r& inveitiganda cit. I?, primum terminum 
puantitatis ejus 5 .Q, reliquos terminos divitis per primum; Et f$ nu- 
meralem indicom dimenfionis ipfkts P Jr PQ: Sive dimenfio illa integra 
$It ; five (ut ita loquar) fiat;ta j iive affirmativa, five .negaciva. Nam, 3 

Analyfk, pro an, aaa, &CC. fcribere fblent a%, as, 8c, 4ic ego, pro 
cc3, ~c.s~,&c. fcribo a;, ~8, a+ j Rrpro i, -$$, fcribo R 7,x, ti-,sl CI * 3, 

I& c 
* Eztnt EpI/%Id in fim, 3* Operrrm WalliliL. 





A. 29 

ivifio, i&3 iimplex fit2 6ve repetita, per 

eandem Regul e fi -& (hoc efi m-’ five d-l-+) 
in I”eriem fimplicium rerminorum refolvendum fit : Erit juxta Regulam 

= a,’ zz.;, mr--I, fizz2 I, & A(=&zz.d$z.&-~ fiui, 

~~AQ==z=-~~x$-x~ =:-5, &ficG~~,,Dzz-& &c. HoceR 

++-++&C. 

ic et dq- 3 (hoc efi unitas ter divifa per &%+ e, vel! 
evadit$-~~-+$$---$$-+ &c. 

(hoc efi N divifiim per radicem cubicam 

Per eandem Regulam Gene& Poteffatum, Divifiones per Potefiates 
aut per quantitates radicales, &I Extraaiones radicum altiorum in nume* 
ris etiam commode infiituuntur. 

RxtraEtiones Radicum affeQarum in fpeciebus imitantur earum extra- 
Riones in nurneris, fed methodus Yieta & Ougbtredi nofki huic negotio 
minus idonea etl: : Quapropter aliam excogitare adaRus fum. [.&k fpe: 
cimelf exhibetm in TraEfatu pracedetde Fag. 8.1 

@omodo ex zquationibus, fit ad infiniras Cries red&is, Area 8~ 
Longitudines curvarum, Contenta & Superficies folidorum, vel quorum. 
libec fegmentorum figurarum quarunvis, eorumque Centra gravicaris de- 
terminancur ; 82: quornodo etiam Curva omnes Mechanics ad ejofmodi 
aquationes infinirarum lkierum reduci pofhnr, indeque Problemata circa 
illas refolvi perinde ac fi Geometrica effent 3 nimis longum forer defcrie 
here, CufFiciac fpecimina quadam talium Problemarum recenfuiire : In+ 
que iis, brevitaris gratia, literas A, B, C, D, &c. pro terminis firiei, 
dicut fub initio, nonnunquam ufirpabo. 

I, 4.55 ex duto Jmf re80, vel Ji~n n@o, AmB deJideretur : Sit radius a; 
a finus re&kus x’; Eritque A~CUS = x + $ Jr 4s -I- $$ Rc. hoc efi, 
==x+ ~A’+~B+~c+;~D+&~, 



4. Si in Axe alterurro AB,Elli fees ADB 
(cuius centrum C, & axis alter 1p H) detur 
puntturn aiiquod E, circa quod re&a EC; 
occurrens Ellipfi in G, mow angulari fere- A 
tur j i?~ ex data area &%oris Elliptici BEG, 
quaratur retia GF, quu a puntio Gad ax- 
em AB normaliterdetnittitur : ERo BC z y, 
DC = Y, EB = t, ac duplum are;E BEG z 2 i 
et erit GF c ‘;z- A4r3 + “‘Xlr;;7tz~ __ ~r~y~~T~~~:X7 ,+ a,., 

504or6 t ’ N 
Sk itaque AfhnoMkUM ilIud &$erj problema refolvi potefit. 

~+a Ju eadem Elfipfi, fi fiatuatur CD z r, $$ z c,e CT: z X : Erit arcus 
EIlipticusDG=x+ &3+&XJ+ -....L 

1 1.$,2,4x7-t- &fX9-t- ,&+t-Iks. 
-43 - --!- - ;;;;p - ;;+J 28rc 5 

+ & -I- -& -+ L- 88r’c8 
5 4 -- I- 

lI52C@4 pjzrc.L’p 
-I 

+ 
I 

Nit numeraIes Coefficientes ~upremorum terminorum ( 1 
2YlI;C’ 0 

1 * 8rc.) Punt m Mufica progrefione : Et numerales Coeniciente~o~~~,~~nf~rE 
orum in unaquaque columna prodeunt mulciplicando continua numera- 
km Coefficientem fupremi termini per terminos hujus progreflionis 



$Ip--I +n--t3 +I-~ p-7 $?I-9 
> 3 --p --g-y 7;;1, 

ipk~s c i”n denominarore iitius 
bi B iignificat numerum dimenGonum 
i termini. E, g. ut terminorum in- 

$ra z&, numerales coefficientes inveniantur, pono 7.~ I 6, dncoque & a 
-‘-11-s (numeralem coefficientem ipfius *) in 2---- 2 , hoc efi, in I 5 8r prodit 

;i, numeralis soefficiens termini proxime inferioris : dein dnco hunt -if, 
m fn - rn eI five in 7, hoc efi, in + ; et prodit -& numeralis co&ciens 

tertii termini in ifia columna. Atque iita & x q facit +& numeralem 
coefficientem quarti termini j 2k $Y x $7 facit & numeralem coei% 
cientem infimi termini. Idem in aliis ad infinitum ufque columnis pru- 
gtari potefi : Adeoque valor ipfius DG per hanc Regulam pro lubitu 
produci. 

Adhxc, fi BF dicatur 2, ditque r Iatus r&urn EllipTeos, & e= 2. 
AM 

2 

9Y4 
Quare, ii ambitus totius Ellipfios defiderernr ; Bifica Cl3 in F, & 

quxre Arcum DG, per prius Theorema! & Arcum BG per poiterius. 
6. Sj, vice verfa, eq doto mccn EUigtzco DG, qmt’atw Sifm tjus CF 5 

turn difio CD = Y, g z c, 8r arcu ill0 DG = x j Erit 
- -&CT - -.&;Ez - -I.-w7 - &c. 

lqPc4< 

-+i& -f&k 

Qua autem de Ellipfi diEta runt, omnia facile accommodantnr a& 
yperbolam j mutaris rantum fignis ipfi. 

rum c & e ubi fint imparium dimen- 
g 

i \ 
fionu m. 

4. Przterea, ii iit CE Hy,perbola, cujus A- 
$Jyrn 

P 
tori AD, AF reRum angulum FAD; 

conf ituant 5 & ad AD erigantur utcunque 
perpendicula EC, DE occurrenti a Hyper- 
bola in C & E : & AB dicacux Q, BC bj 
& area BCED x 5 D 

Briar: 



%8 

Erit BD = M coeffic1* f =+ g;; t g-7 “I- g&-z =+ $ik * ax* 
entes denominatorum prodeunt multiplicand0 terminos bu& Arithme. 
tim progreflionis, I, 2, 3, 4, T> &c. in fe conelnuoO Et hms; Ed ~+a. 
rithmo dato potefi numerus el competens iuvenire. 

8. EBoVDEa, d t ffd ra Y;X, cujus vertex efi V, exifime 1% 

femj.diametro Circuli ad quem aptattlr, 2% aflgul 
que ad AE perpendiculo quovis DB, 8r: a8a Qu 
occurrente axi ejus AV in T :zp A! = @, a 
AB=xjEritq;DB=a-~~~@~--8rc. 
EC VT=++++ s + &cm Et Area 

AVDB =a~=--$$$-~~-&c. Er Arcus 
VD=x+$&+2~t &$$-+ &c. 
Unde vicifim, ex dato BID, vel VT, aut area 
AVDB, arcuve VD, per xe&luti”onem &k&a- 
rum ae uationum erui poteft x Seu AB, 

9. E x o denique AEB Spharoide~, revolutions 
Ellipkos AEB circa axem AB genera, 8r fe&ka ptanis qnatuor, AB per ax- 
em tranhnte, DG parallel0 AB, CDE PerpendicuIatiter hifecante axem 
& FG paxallelo CE : fitque re8aCB = 4, CE =: C, CE = X, & EG z I’ 
Et Spharoideos &nentum CDGF ditils quatuor planis comprehenfumj 
ait $ ZCX~-= $y3 119 zyr 111 $ y7 m s 

2oc3 

cx3 X3 .x 3 
-- -=-&c. 

5x’ -- -- ----..-. 
30% 18caz 40Cl&= 

, 336Crdt 
CX( X( 

-f------&C. 
3=f -- 

2oa+ -l@P 160c3d;t 
cr7 5x1 

--56,a -gG 
- &c. 

yxg 
-576aS 

- 8x. 

- 8x. 

Ubi numerales coefficientes fupretnorum rerminorum ( 2, - +, - & 
- +a -r+, 8X) in infinitum producuntur multiplicando primum coeffie 
tern z contmuo per terminos hujus progrefionis 

2w3, 4y5, zj g-+ $-$ &c. Et numerales coefficienres rerminorum 1x1 xx3 3x5 5x7 -- 

in unaquaque columna defcendentium in infinitum producuntur multipli- 
cando continua coefficientem fipremi termini in prima columna per 
eaudem progrefionem, in Eecunda autem per terminos hujus 
1x1 3x3 5x5 7x7 -- 
2x3' 4x5, 6X7’K$ 8.X. in tertia per rerminoshujus z$!, g+, i: :, gz, &c, 
iu quarta per terminos hujus ES, l+i, p7, tic, in quinta per terminos 
hujus - -7 7x1 9x3 11x5 

2x3)4x51 Ti+ (kc. Et k in infinitum, 
Et 



‘F w A ‘ENTA. :L i s 
Et eodem modo figmenta aliorum filblidorum de@nari, & valores eo- 

rum aliquando commode per Cries quafdem numerales in infinitum 
produci poffunt. 

Ex his videre efi, quantum fines Analyfkos per hujufmodi infinitas 
aquationes ampliantur : Quippe qua, earum beneficio, ad omnia pane 
dixerim problemara (fi numeralia Dk@nnti R fimilia excipias) kfe 
extendir. 

Non tamen omnino univerfihs evadit, niii per ulteriores quaiaam 
tnethodos eliciendi Cries infinitas. SUM enim quxdam Yroblernara in 
,quibus non liceat ad I‘eries infinitas per divifionern vel extrafiionem ra- 
dicum fimplicium affefiarurnve, pervenire. Sed quomodo in if& cafibus 
procedendum fit, jam non vacat dicere j ut neque alia quadam tradere 
qua circa redu6ionem infinitarum Grierum in fnitas, ubi rei natura tu- 
lerit, excogitavi, Nam parcius fcribo, quod hx ipeculationes diu mihi 

. f$Xdio efi cceperint, adeo ut ab iificm jam per quinque fere annos 
a bfiinuerim. 

Unum tamen addam : quod pofiquam Problema aliquod ad infiniram 
Ivquationem deducicur, poilint inde varis approximationes in uium Me- 
chanica, null0 fere negotio formari ; qux, per alias methodos qua$tz, 
multo labore temporifque difpendio co&are folent. 

Cujus rei exemplo effe poffunt TraRacus Hzrgenii aliorumque de C&a- 
dratura circuli. Nam, UC ex data arcus clxorda A, & dimidii arcus chor- 
da B, arcum illum proxime affequaris j finge arcum illum effe 5, 8r: cir- 
,culi radium Y j juxtaque fiperiora erit A (nempe duplum finus drmidii x) 
~~--- 2+ z’i 4 x4.x 120r4 

--c.EtB=;z--~2~~.4-sEc. 
Due jag6B in numerum fifiitium 11, R a produRo aufer A, & reklui 
jfecundum terminum (nempe - a 4- 5,) eo ut evanefiat, po- 
ne = o j indeque emerget II = 8, et eric 8B - A = 3” * - $$I$ -I- .QL 

hoc efi 8BYA -- = z j errore tantum exiifente $$ - 8% in exceflir. 
,efi Theo&.na 

Quad 
Hrgeaim~rm. 

Infuper, ii in Arcus Bb, figitta AD 
indefinite produfia, quwatur punEtum 
6, a quo a& reRa GB, 66 abkindant 
Tangentem Ee quam proxitne aqualem 
Arcui ifti : EfIo circuli centrum C, 
diameter AK L= d, & figitt3 AD T x : 

Et 



AE fupra habiro, 8 rehbit errop* 525di + ve’. .+- tic. Qunre in AG, cape 

AH quinram partem DA, et KG g HC, et a&t GBE, G(le abkindent 
Tangentem Et quam proxime aqualem arcui B,Ah j t~i”ore tantum 
exifiente $$ l/&-k vel - ac. multo minore fcilicet qudm in Theore.. 
mate Hrg~m?. Qod ii fiat qHK : 3AH : : DH : ~1 z, et capiaour KG = CEI- Tr, 
Cpit error adhuc multo minor. 

Atque ita, fi Circuli figmenturn aliquod BAb JXT ~echanicam defignan.. 
dum e&t : Primo reduce:em Aream iflam in Infinitam firiem, puta Ilanc 
]6[)A = ;J;,$ _ -22; ,X4 

* 
- -) -=-‘3. - &c. Dein qtKkTerem cPndtPtd&nes 

Mecllanicas quibu%anc’%em $kxime affequerer j cujufmodi funt ha : 
age r&am AB, ec erit figmenturn MA = sm x :&AD proxime j 
exi&ente fcilicet errore tantum -$ V’~X Jr 6~. in defec2u : Vcl proxitnius, 

erit figmen turn illud (bif%ko AD in F, & afia reQa BF) = rfltrIj, AIs x q.AD j 

exifrente errore folummodo --$4& +- Src. qui fimper minor eritqu;lfn -.P 
totius i?gm:ntj, etiamfi fegmentum illud ad ufque Semicircululn augea$T 

$ic et in Elhpfi BAb, [VhL Fig. Pracedezt.] cujus vertex A, axis alterlIter 
AK, QE Iatus reEtum AI’ 5 cape PG = GAP $ 19A:(OiflAP x AP. In I-~yperbo- 
la vero, cape PG = GAP-I- 2’!;$E x AP. Et &a reRa 68~ abfcindet 
tangentem AE quam proxime aqualem arcui Elliprico relE3JfperboIico ~~~~ 
dummo3o Arcus ille non fit nimis magnus. 

Et pro Area fegmenti Hyperbolici BbA j in. 
DP cape MD = $$, Sr ad D-& RI erige 
yqendicul~ D.9, MN occnrrentia Pemicircu, 
10 fiper Diatnwo AP defcripro : Eritque 
+Tx.qAD = EbA proxime : VeI proxi. ’ 

Illius, erlr * ‘=$L* x qAD = BGA ;, 0 mod0 

capiatur DM 5: J$$,, 

J+?@. 



perpendiculare quodvis 
ad KV demiffum. Chm 

Ongitudo Ciljbidi5 fit conhitur. 
meter Circ;li ad quem 

Sit Va C;JsoS, AV Da- 

aptatur, V vertex, AF 
Rfymptota ejus, ac JIB il .A 

fin-G-axe AF = AV, 8~ f&i-parametro 
AG=$ AV, defcribatur Hyperbola l?k.K j 
8 inter AI3 & AV fumpta AC media 
proportionali, erigantlrr ad C & V per- 
pendicula Ck, VK I-Iyperbola occurren- 
tia in X: 8r: K j Et agantur reRa KT, kt 
rangentes Hyperbolnm in eifdem K &I 
L, et occurrentes AV in T &t ; Et ad 
flj7 collfiituatur reRangulum AVNM 
vquale fpatio TKkt. Et Cfi;aZs VD longitudo erit Sextupla altitudinis 
VN. Demonf’cratio perbrev is efi, 

CC&e fiqmmtur &riptn runt in explicationem Epiffoke prrccedentis.] 

Quad vero attinet ad Snvcntionen terminorum 
p; Q, r, ( vide pag. 25 & 8 : ) in extraaione Radicis 
affeh, primum p fit eruo. 

Dekripto Angulo reQo BAG, latera ejus BA, CA 
divido in partes aquales; Sr inde normales erigo dif- 
tribuentes angulare fpatium in arqualia parallelograma * c 
vel quadrata, qu;c concipio denominata effe a dimenfiooibas duarum inde- 
Binitarum Specierum, puta x & y, regulariter atiendentium a termino A 5.. 
prout Tides in Fig. 1. inhiptas. Ubi y denotat Radicem extrahendam.; 
ct x,alteram. indefinitam qnanriratem, ex cujus poceftatjbus feries conficl- 

enda i 



T2 EPISTOkAR 

iingulis ejus termlnls correfpondentia infignio Uota aliqua : EC KcguIa ad 
duo vel forte plura ex infipnitis paralle~ogrnt~1rnis :I~l~ll~C3t.a j quorum 
unum fit humillimum in columna linifira J?Xt” A& 8r: alla ad Regulam 
dextrorfum fita, cateraque omnia foil conrmgentia I~egllhlTI fupr:i earn 

jaceant j §&go terminos Quatioms per parallelograrntna COrltillgentia 

Regulam defignatos, & inde quzro quantitatem Qlotienti addendaln. 
Fig. 2. Sic ad extrahendam Radisern y, ex ~6 __ gxyr 

Jr :?y* - 7&2yz -b 6a3x3 -t- lPX’1. =z: * ; pi]. 

rJlelogramma hujus rertninis YePpondentia 
figno not3 aliqun * ; 
aI)plico Kegulam DE 

111’ Vidi% in Fig. 2. ])ein 
ad inhkrioretn c Iocis fig. 

natis in finiftra columna j eamque 31, inferio. 
ribus ad iilpcriosa dextrorfiml gyrarc facie 
donec alium fimiliter ~1 fo!~e pItu-~ e rcliq”$ 

@natis locis caperit attingere. Videoque loca fit atra& ePf;: ~3, $y~ 
ay”. E terminis itaque, y’ -7~‘fy’ -k 6a3x” t:l~lCjllCl~m nihilo XquaIi& 
(g infuper fi placet redu&is ad U” - 77)’ -k 6 = 0, J’onerldo .y = ndax,) 

ql,aro valorem y, gr invenio qu2dr.uplicem,. -t- YIdW, -- l/rw, -1, f2n.r [k 
- {2aX, quoram quemlibet pro l)rrmo termmo Quoticnri3 accipere &et, 
prout e radicibus q,lampiam extrahere decretum ek 

Sic aquatioyj + 6wy+ 14[~y---x3-2f3 
EpiRola, dat - 21; -f ally $ y 

= 0, C]UC.llYl KClblVCl)3fn in priori 
3 = o, 8r: lnde y = a proxime : hum itaque 

a fit primus terminus valoris y, pono p pro cwzris omnibus in infinitum, 
R fibfiituo a + p =y. (Obvenient hit aliquando difficulratcs nonnul]~ j 
fed ex iis, credo, leaor fe proprio IlOarte exrriclbit,) %hlkquentes vero 
tertnini (I, P, S, 8~ eodem aodo ex aquntionibus lkunclis, tcrtiis, c;\lte. 
rifque eruuntur, quo primus y e prima, fed cura kviori ; (Iuia cateri 
valores y &lent prodire dividend0 rerminum involventem infir-n:~ln potefia.. 

tern indefinita quantitatis x per Coefficientem radicis p, ‘I, r, aut S. 
Intellexti credo ex fiiperioribus? regrefioncm ab Areis ctirvarum ad 

Lineas re&as, fieri per hanc extra&onem Radicis X&C&E. 
funt modi quibus,idem perficio. 

Sed duo alii 

Eorum unus afl-mls eii Computationibus quibus coIligcl,am approxi. 
mationes iub finem alterius Epifiolx, ti intelligi l)oteft ller lloc cxcln- 
plum. Propnnatur .%quatio ad Arcam I-Iyperbolx z z X .+ .lXX .+ 2,,X3 
3 -++-I- $2, 8rC. Et partibus ejus multiplicatis ill iE, elmeri;ht z2 1 X~ 
+x3 + 94 -j- #, 8x. 

‘2,s - - x5, W. 
23 =x3 $ ;.x4 .+ .~xl, &c. Z’{. z x.1, + p&s, &ca 

Jm de z aufero .:.-zz, IA rcitat z-.. ;.ZX z X _ ++s __ z;,iX.i 
-2~5, &c. Huic adcto +ZJ, & fit z - 9,~ + 1 n; - %” -- x + .2!~ix”i~ -f- $.;h”s, &c, 
Au~ro~z(,F3:rertat~-~~a~~.z~-.~~~‘t zX _,__ 1 
8-Z fitX--2” + .$,3-+~‘t -1 $.sxj - 

, ,-;;xr, &c. Addo .&.;.z~, 

-j- -$j - &“” -6 Tf7.Xsj &Co 
- X qwnproximc j five h: Y-X z--.::~z 

Eodem 



Eodem modo, Series de una indefinita quantitate, in aliam trJnsferri 
poffunt. Quemadmodum fi pofito 1’ radio cirsuli, N finu reRo arcus z9 
scx+~+~ + 8~. Iongicudine arcus ifiius ; atque hanc Seriem 5 
Sinu reao ad Tangentem vellem cransferre : Qwo longitudinem Tangentis 

TZ 
-======3 8r: reduce in infinitam Seriem x+ $. i- -$$ $ &cc. Vocetur hxc $/I,. -.x1 
*quantitas, t. Colligo potefiates ejus t; = ~3 Jr s stc. t5 = ~5 $ &c. 
Aufero autem t de x, Ek reltat x=-t = -==$~~--~~x~-- 8~. Addo +x1 
& fit 2 -t+p = +6+ &c. Aufero ;ts, i%refiat x--t++t3--~;tr=~ 
quamproxime. Quare efi z =t -$t3 -+ $5 - 8~. Sed fiquis rn uf71.s 

Trigonometricos me jufiffec exhibere exprefionem Arcus per Tangentem i 
earn non hoc circuitu, fid direkla method0 quafiviffem. 

Per hoc genus Computi colliguntur etiam Series ex duabus vel pluribus 
indefinitis quantitatibus co&antes; aRadices affe&arumLZEquationum mag- 
na ex parte extrahuntur. Sed ad hunt pofieriorem ufum adhibeo potius 
methodum in altera Epifiola defcriptam tanguam genera&rem,@ (ReguIis 

fluorum termtnorum habltrs) paulo magts efrpeditam. 
e vero ab Arers ad Lmeas reaas, & fimtlrbus, pofIiunt 

THEO R E M-4 I. Sit x = uy +- by2 $ cys + (Iy+ -+ eyr, 8~. 
Et vicifim erit y = f 

b - -2% a) 

+I- 
2b2 -ac 
-yT--z3 

’ + ~af~c-$3-a~dzq 

+ 
3a1c’ 

, 
-zIahlc~zbdtr464-n~~~~ + 8rc, 

9 

Exem~dz’ path. roponatur 2Equatio ad Aream Hyperbola, z “c r 
-.&y=++y-yj-7 1~14 + +yj 6~. Et fubfiitutis in Regula I pro a, - + pro It, 
$- pro c, ---$ pro d, 82 ; pro e j viciIlim exurgit , y =x -i- .$Gz Jr +x3, 
+ ;+4 + tic. 

TWEOREMA 11. sir. 2 = ay -j- by3 + cyr + dy7 Jr ep + &cc. 
Et vicifim erit y = z 

=-I- 
8abc-a=d-xzb3,, 

arca A4 

+ Z5h4-5gab’ctIoalbdf5a’-cz-a?r. 
a’3 29 -+ 8x. 

z E.wqdi 



R finm Epifiolg anni 1676 [ %zcL~~nt vevbn WaIlifiiJ fkiibit 
LD, .i~~to~l~] etiam Problema determinandi Curvas per COII- 

diriones Tangentium in fu3 poteke effe, una cum aliis cli%ci- 
lioribus j ad quz folvenda i‘e ufim eire dicit duplici methodo, 

una concinniore, altera generaliore j & urramque literis rranfpojkis celat ; 
qug in ordinem reda& hanc fententiam.exhibent. Umz mctbsdlts ca1tJ& 
-$ Extyfl&ofle jhetrtix pzntitatis ex aqtratmreJIim1 imol7mte &-&nem ej1~8. 
J/tern tatltm in a fimpioze Jbiei 

it! 
ro 

c&era cotilt3ode de&ah pJjjWt j 
qtmtitatc qrrnlibet imq~~ita ex pp 

2% collatiouc tmvnimvz~~~~ bomolopr~~a 
~pgjosjs rtfdtah ad en~edos teuminos njhpta ,Ccriei. I-Iarum methodo” 
rum Secunda ex verbis jam reciraris abfque ulteriorc ex@atione intelligi 
potef? j priorem ab Authore jam accepi ut fequitur. 

Hat methodus, ait, ejufdem efi generis cum ea pro cxtrahendo radices 
ex arquationibus affefiis fuperius defcripta. Pone quad P‘roblema ref$ 
vendum reducatur *ad .z,quationem fluentes quanticates y & z una cum 
earum fluxionibus y&z mvolventem, 8r: quod fluxio ipfius z unifbrlnis fit, 
Ut hat flUXi CX X’quatiOne evanefcat, pro ea ponacur unitas, & manebit 
squario fi1a.s y, 2 8E j, involvens, qua772 R$he7tdd?~t vocnt. Proponitur, 
inventio ipfius y in Serie infinira convergente, qux folam x illvol\ret, Hoc 
in aliquibus aquationibus impo%bile eit, in aliis praparationen, xquatio- 
mm rquirit, uhi vero dir&e confici pofit refolurio eft hujufmodi. 



f RESOLUTIQ, 

Ermini omnes, ex eodem zquationis Iatere confifientes, asquen- 
tur nihjlo, LL ipfarum y 2%; dignirares ( fi OPUS fit) exaltentur 
vel deprimsntur, fit UC earum indices net alicubi negativi fint, 
net tamen altiores quam ad hunt effefium requiritur j & fit 

AZ” terminus infimx dignitatis eorum qui neque per? neque pe3eju.s Au- 
xionem y neque per earum dignitatem quamvis multiplicantur. Sit Izr*vC~” 
terminus alius quifibet, & omnes ordine terminos percurrendo collige 
ex fingulis fiorfim numerum ‘5;” fit, ut tot habeas ejufmodi numeros 

quot funt terminj. Horum numerorum maximus vocetur Y,‘ & x” eric 
dig&as primi termini Seriei. Pro ejus coefkiente ponatur a, 8r in aqua- 
tione qux $&M-&Z dicitur Cribe US pro y, & IW?“~ pro y ; ac termin: 
omnes refultantes in quibus z ejufdem efi: digniratis ac in termino kx’, fub 
propriis fignis collefki, ponantur aquales nihilo. Nam hat aquatio debire 
redufia dabit coefficientem II. Sic habes nz” terminum primum Seriei. 

IQ SECUNDA. 

Pro reliquis omnibus hujus Seriei terminis nondum inventis powfr, 
Qt hnbehis JEquationem y = 42’ 3-11, 12 inde etiam AEquationemy=V&-K 
-+i. In refolvenda, proy &i fkibe hos eorum valores 8. habebis Refil- 
vendam novam, ubi p officium prafiat ipfius y: & ex ha! Refblvenda pri- 
mum extrahes terminum Serieip eodem modo atque termrnum primum Se*. 
siei totius y- ---a Z’ -+p ex Ref’olvenda prima exrraxifii. 

OPERATICI TE,RTIA ET SEQUENTES 

]19ein tertiam Refolvendam eadem ratione invenias atque Gcundam iti-. 
VeniQ-i, 8r: ex ea termjnum tertium Seriei totius extrahes. Et fimilicer 
Molvendam quarram4invenies, 83: ex ea quartum Seriei terminum, & fk 
in infinitum. Series autem fit invenra erir radix ,Zquationis quam extra-- 
here oportuir, 

EXEMR‘LUM, 



Ex .@uarjone y2i2 a z”zY ‘* -rc &ii + d.& = 0, extrahenda fit ‘tab 

dix y, pane z = I, & Bquatio evader Yz - ~$--- ad -k &X = c;, qutl: efi 
Rerolvenda. Jam vero terminus infimus in quo flee Y rlequey reperitur, ’ 
et1 dd, qui ipfi & aquatus dat h s,o. Terminis relicluis Y2, - “5 pane 
Ix~Y~6agualemfucce~ve, & indein prim0 cafii habebis p*zo, LL=Z, fl=o, 
in &undo 1~72, d-0, 2~ P=r. Et hint ‘-$LJ fit in prima cafu ,,, iu 

&undo- 1. Unde I efi o, 8 CZX~ F WZ?-’ ~UII~ a 8r o; quarum ultimz 
dug n g 0 in Refolvenda pro y &Y kripta, producunt nn Jr 0x2 -.=.dd 
Jr&; $ tern@ aa ,9 7 --da, in @bus index dignitatis x elt h feu o, 
poEti aquales n~h~lo dant a - - rE. &de primus Seriei terminus KP eva- 
dit L 

WERATIO SECUNDA. 

?ro tetminis reliquis ponep, & habebis aquationem y=d+p, & inde 
~=f; j qui valores in Kefolvenda pro y &y fubfiituti dant Iietilvendam 
novam 241 +pp-zxp + dz = o, ubill &h vices fubeunt ipfirum y &d; 
Terminus unicus in quo necp nequej reperitur eft fk, quj cum termino 
XZA collatus dat A= I. Terminis reliquis z0j, l)j~ &- xz.1 pone Zz~P$ a3 
quaiem fiiccenive j & inde in primo cafu hahebis (IL=O, CL= T, & P= o j in 
fe~un~~~~=o, a=~, SC P=s j & in tertio ~=2, C.CL=O, & @=I. Et 
hint cLte evadit primo cafu I, in fecund0 $, in tertio O. Unde v efi I, 
8r OX’& y@-x funt az & 0, Term% duo ultimi cx & n in Refilvendab 
pro11 i% il refp&iVe kripti, producunt 2daz + a%’ -UQ -j- dz. Et ter- 
mini ndaz & dr in 
nihiio, dant a=--.$. 

quibus index djgnitaris x efi h feu I, p&i aquales 
Undo axr terminus primus Seriei p fir .- ;z, 

OPERATIo TERTIA. 

Pro terminis reliquis noudum inventis pane Q 82: habebis aquationem 
~==7;~+~,~incIe~=-~ T-k i : Qi valores prop &i in Refilvenda 
novlfima fubitltutl producunt Refolvendam novam z!dq--xq + qg + .+ZX 
-zzi= o. Ubi q + i vices fipplent ipforum Y &j. Terminus unicus 
in quo neque B mc 2 repe$tur efi 7$-z, qui cum 7;~” c0llatus dat h=2, 
Terminis reliquis 245 -zzp, +qq2 -Xz;l pane k+P~ zqualem fiiccef- 
iive; 8r inde in primo cafi habebis P r=: o, u =: I,, & JJ z o j in ficundo 

P 1: = 



IF 7 

iv. =: r, tt = I, c3 r= 0 ; in tertio, F = 0, ffi= 2, 13 - 0 : in quart0 EC = 2, 
a-ptfi m303 B--a; & inde-+- evadit in primo cafu 2, in fecundo, tertio, 

%X quart0 I. Et hint v e1-t 2, vel a? & Y~z~-~ fint ax2 & 2az : qui va- 
lores in Refolvenda pro 2 & 4 fubfiituti dant 2daz3 -arc; + CT~X~ + ;XZ 
-2azi’ j  ti termhi ahzzz + +zz in quibus index dignitatis z efi h f&u 2, 
-pofiti xquales nihilo, dant a = .-. $. Unde KC terminus primus Seriei g 
.evadit - T* 

UARTA. 

EO re’liquis seriei terminis nondum inventis pone r, & habebis aqua: 
sionesq---3$$=+0; 8;=--$ -Jr r ; & inde refofvendam novam 2dr 
+ 9% -xv.+ gd-E 

+d+ ’ 
PP -zzr = Q; & ex ea per Methodum fi- 

periorem habebis - sd terminum primum Seriei r. Et fit pergitm in 
infinitum. 

ER 3gitur radix extrahenda y r=d-.~p=T:d--w;Z+g~d.--~ZI~ 
+Pzd.--;z-3gy~d -8.~. Et operationem continuando produ- 
cere liset radicem ad terminos phrres. 

Et eadem methodo, dicit fimtow, radices asquationum, fluxiones 
,* . * :: 

fecundas, tertias, quarras, ( y, y, y, ) agafque involventium, extrahi poffe, 
ITis utitur radicum extratiionibus ubr aliz Methodi nil profunr, Nam 

in Epi&& pradifia anni 1676 docet, qdod in Solutione problematum de 
Tangenribus inverforum, cafus aliqui dantur in quibus hz Methodus ge- 
neralis non requrrltur : & particulariter, fi in triangulo re8angulo quod 
ab ordinata, rangente, & interjacente parte abfciffz confiituitur, relatio 
duorum quorumlibet e lateribus rribus per aequationem quamvis definiatur Z, 
problema abfque Method0 hacce generali ibivi poterrt. 

Methodi autem hae omnes tam particulares quam generales colle&m 
fumpta, filutionem exhibent Secunda: partis problematis, quod ATewtonm 

fub initio i&us EpiItola his verbis propofuit. Dat f ceqnatione qmtctrmpre 

lqllelltes plantifates imdve~zte jhiones imenire, ET me verfa. Nam tota 
Ifluxionum Methodus in hujus direfla & inverti iolutione conf%t. 



Fuqmentum Eprjhh Ds Newtoni nd LA Collinlium, 
Novemb, 8. 1676, Lake reddirwa 

Ulla extat Curva cujusEquati0 ex tribus conRat terminis,in UIpj 

licet quantitates incognira fe mum0 afficiant, vel Indices ig- a 
nitatum finr furda uahtitates (v. g. UXA + ,%+J@ -k cy’ = o, ub”r 
x defignat &fin, y rdinatam, A, IA, r, T Indices dignitatum 8 

ipfius x &y, 8r f, B, c quantirates cognitas una cum fignis IUis Jr vel-) 
n& icquam hujufmodi efi Curva, de qua, an Quadrari. pofit, neon@, vel, 
quxnam fiut Figura fimplicinimx quibuikum comparari ~~oGiit,fivc finr Co- 
nk k&ones five alia: magis complicataz, intra horn oeantem refpondere 
non poflim. Deinde + method0 dire&a & brevi, imo methodorum omnium 
ge:eneralium brevifima eas comparare queo. Quineriam ii dua qusvjs Fi. 
Wa Per hujufmodi Equationes expref& proponantur, per earl&m Keg+ 
iam, Tds, mode comparari potlint, compare. 

Aymatio quidem videri pot& temeraria, propterea quad perdifficilc 
fit dl?tu an Figura Quadrari vel cum alia comparari pofflr flecne i mihi 
auEeRl manifefhm ert) eX e3 unde deduxi fonre, quaqua& id nliis de- 
monfhre in me fufilpere noilem. Eadem methodus IBquaciones quatuor 
rerminor~m aIiafque completiitur, haud tamen adeo generaliter. 

* M~lbgh~~ b&d ia Cord. 2. I'roj, lo, rrfl~, p7,tr,nlis, 

8 $2 

& 







._. 

Uantitates Mathematicas non ut ex partibus quam 
minimis co&antes, fed ut mom continua defirip 
tas hit confidero. Linerr: dekribuntur ac defcri- 
bendo generantur non per appofitionem partium 
tied per motum continuum pun&orum, fiperficies 
per motum linearurn, tilida per motum fiperfi- 
cierum, anguli per rotationem laterum, tempera 
per Auxum continuum, & fk in cateris. F&T Ge- 
ne& in rerum natura locum vere habent & in 
motu corporum quotidie cernuntur. Et ad hunt 

modum Veteres ducendo retias mobiles in longitudinem retiarum immoa 
bilium genefin docuerunt re&kangulorum. 

Confiderando igitur quod quantitates aequalibus temporibus crefccntes 
& crefiendo genitae, pro velocitate majori vel minori qua crefcunc x ge- 
nerantur, evadunt majores vel minores ; methodum quaerebam determi- 
nandi quantitates ex velocitatibus motuum vel incrementorum quibus ge- 
nerantur j & has motuum vel incrementorum velocitates nominando- 
,T%xiones & quantitates genitas nominando .I%e~t~~, incidi pau~atim 
AI& 1665 & 1666 in Methodurn Fluxionu&n qua hlc ufus fiim ~IF$I.u~ 
drarura Curvarum. m 



Fluxicni-s C.NC ywn eryxime ut Fhentiun~ augmenta crqua 
p”ris plrtic&s qusm mmmlis genita, &I, ut apcui’ate loquzr, i 
7n9 rI[ione augmentorum nafcentiurn ; exl3ont 3C 
quak tlnque qw funt @is proportionales. 

llibus tem- 
imt in pri.. 

Item poiiunt per lincas 

it fi arex ABC, ABDG Ordinatis Be, BD fuller bafi AB uniform! 
cum moru progredientihus dekrihantur, harum arearum fiuxiones erunt 
IlIter fe ut Ordinata defcrihentes UC Pr BD, Sr per 0rdinatas illas exponi 
p,$&,r, proprerea quad Ordinnra: i!l;r funt ut arearum augmenta nafcentia. 

Y 

Progrediatur ordi;ata BC de I& 
fuo BC in locum quemvis novum hc. 
Compleatur parallelogrammum faCEb, 
ac ducatur retia V’I’H qua CuIvdm 
tang;lt in C ipfifque bc 8r B A pro- 
duitis occurrac in 3 &I V : SL A bfciffx 
AR, Ordinata BC, 82: Linea CUIT~ 
ACc augmenta modo genira erunt Bb, 
EC 82 Cc ; 8r in horum augmento- 
rum nafcencium ratione prima funt 
Iatera trianguli CET, ideoque Huxi- 
ones ipfarum AB, BC 8r AC fiint ut 
trianguli illius GET latera CE, ET 

a CT & per eadem Iatera exponi poirunr, vel quad perinde eit Fer latera 
trianguli confimilis VBC. 

Eodem recidit fi fumantur fluxiones in ultima ratione partium evanep 
centium. Agatur re8a Cc & producatur eadem ad K. &dear Qrdinata 
bc in locum fuum priorem BC, & coeuntibus punfiis 82 c, re8a CK 
coiucidet cum tangeute CR, & triangulum evanefcens CEC in ultima fua 
forma evadet fimile triangulo CE’I’, 8~ ejus latera evanefcentia GE, EC 
& Cc erunt ultimo inter fe ut func trianguli alterius @ET latera CE, ET 
& CT, 13 propterea in hat ratione funt fluxiones linearurn AB, BC & AC, 
Si punRa C 8r c parvo quovis intervallo ab invicem difiant refia CK par-. 
vo intervallo a tangente CH difiabit. Ut re8a CK cum tangente CH co’- 
incidat &. rationes ultima: linearurn CE, EC & Cc inveniantur,. debenc 
puni% C 8 c coire & omnino coincideret 
Mathemacicis non funt contemnendi. 

Errores quam minim1 In rebus 

Simili argument0 fi circulus centro 13 radio B@ defcriprus in longitudi- 
nem Abkiffx AB ad angulos reEtos uniformi cum motu ducatur, Nuxio 
Midi geniti&ABC eric ut circulus ille generans, 3~: fluxio fiperficiei ejus 
eric ut perimeter Circuli iilius‘ & fluxio linea: curw AC conjunfimk 



rp. D Q w A D R A T w n A iI4 c u R v A R u x,1. 4 5 
Nam quo tempore filidum ABC gelwatur ducendo circuhm ilhm 
in longicudinem abfci& AB, eodem fiperficies ejus generator ducendo 
perimetrum circuli illius in longitudineti Curve: AC. Hujus methodi 
accipe etiam eliempla quz fequuntur. 

Ke@n PE ckcn palzrm dztzzm I? vevolve~zs Jecet a&m poJtioue &tam se&rm 
.AE : qzzdtzzr proportio fldlxi~nzrm veflarzzm iliawm AE b4 PB. 

Progrediarur reRa BB de loco fiio PB in locum novum Pb. In Pb ca-’ 
piatur PC ipfi PB asqualis, Pr ad A& dkatur PD 
die, ut angulus bPD xqualis iit angulo bBC ; 
or ob fimilitudinem triangulorum bBC, bPD 
erit augmentum Rb ad augmenturn Cb ut Pb ad 
Db. Kedeat jam Pb in loc,uni fuum priorem 
PI3 ut augmenta illa evanei‘cant, & evanetien- K-D 
rium ratio ultima, id efi ratio ultima Pb ad Db, 
ea erit qua eR PB ad DB, exitiente angulo PDB reao, & propterea in 
hat ratione efi Buxio ipfius AB ad Huxionem ipfius PB. 

Progrediarur r&a, revolvens PB de 1\., 
loco fuo PB in locum novum Pb reflas 
AB, AE in pun&s b & e Gcantem, & 

\...... ’ 
‘\‘.._, Ii’* 

IeRa: AE parallela BC ducatur ipfi Pb 
.,, I-7. j’ 

‘\, ,F., id , .x 
occurrens in C, & erit Bb ad EC ut Ab 
ad Ae, & BC ad Ee ut; PB ad PE, 82: 

I... qr 

conjunfiis rationibus Bb ad Ee ut Ab x PB 

,<,>-‘. . . . . . 
l.Q c., _ 
33 

ad AexPE. Redeat jam linea Pbin Io- .*._ 
cum hum’ priorem PB, 8r. augmentum 
evanefkens Bb erit ad augmentum evanekens Ee ut AB xPB aJ AE x PE, 
ideoque in hat rarione efi Huxio re&ta AB ad fhxionem r&kc AE. 

Hint fi reala revolvens PB Iineas quafvis Curvas pofitione datas &et in 
pun6Ftis. B &E, & re8z jam mobiles AB, AE Curvas illas tangant in 
SeRionum pun&is B &E : erit- fluxio Curve: quam refh AB tangit ad 
fhxionem Curva quam re8a AE tangit ut ABxPB ad AExPE. Id quod 
etiam eveniet fi reRa PB Curvam aliquam pofitione datam perpetuo tan- 
gat in puntio mobili P. 

Flzzat qzzxntitm x wzifornziter 0’ izrueniendlx Jt jhxio quaWit& x”. Quo 
tempore quantitas x fluendo evadit z + o, quantitas Y* evader x + 01”) id 
e& pzr metliodum ikierum infinitarum, XC +- UWJ-~ + ‘*S-Z -+ 8~. 

Et 



Et augmenta D ez: noxn-I + 2$%0iv Jr src. funt ad invicem w $ & Bxn.-a 

-I- Y,~~-~+. gc, Evanefcant jam augmenta illa, E Wwn ratio ulrima 

erit I ad nx”“’ : i&oque fluxio quantitatis x eIi ad fluxionem quantitatis 
e ut I ad HX~-~, 

Similibns argumentis per methodpm rationurn Primarum & ultimarnm 
colligi pof&nt fluxiones linearum fiu reaarum fku curvarum in cafibus 
quibufcunque, UC 8r: fluxiones fiperficlerum, angulorum 8r: aliarum uan- 
titatnm. In finitis autem quantira$bw Analyfiu TIC infiituere, &: nita. f? 
rum n&e&m vel evanetientium ratlones Iymas veI ultimas invefiigare 
confinum & Geometries Veterum : & volul ofkndere quod in Method; 
Fluxionnm non opus iic f&u-as infinite pacvas in Geomerriam iutroducere 
Peragi tamen potefi Analyfis in figuris qulbnf+nquc feu finiris GU infin& 
parvis qu;e figuris evay+entibus. finguntur !mlles, .ut & in figuris qua 
per Merhodos Indivifiblhum pro lnfimte parw haberl iblent, mod0 cautG 
procedas, 

EX Flustionibus invenire Fluentes Problema difficilius eft, & folutionis’ 
primus gradus aquipollet Qadratw Curvarum 5 de qua Equentia olib 
cripfi. 



Uantirates indeterminatas ut motu perpetuo crefcentes vel 
decrefcentes, id elt ut fluentes vel defluentes in kquentibus 
confidero, defignoque literis z, y, X, ZI, & earum Huxiones 

53.1 celeritatescrekendinoto iifdem literis punt?atis 4, y, i, T;, 
Sunt R harum Huxionum fluxiones Teu murationes magis 

aut minus celeres quas ipfarum z, y, x, V, iluxiones fkundas nominare 

licet & fit defignare 2, >, i, 6 8E harum fluxiones primas Gu ipfirum 
:. :. .-a :. :: :: :: :: 

Z, y, .r, ‘O fluxiones tertias fit ‘z, y, X, ZI, & quartas fit z, y, X, D. Et 
:. :, :. :. 1. 

quemadmodum x, y, X, v funt fluxiones quantiratum G, j, i, V, I3 h?6 

funt fluxiones quantitatum 4 3, ’ X, i, & hz funt fluxiones quantitarum 
primarum z, y, x, zI : fit ha quanritstes confiderari poi&nt ut fluxiones 

aliarum quas fit defignabo, 4, ;, i, h, 8~ hx ut fluxiones aliarum 

y”, ” y, $, E, & h,ll: ut ffusiones aliarum z, y, g, ‘;. Defignanr igitur 
. . . I, I 

% 5 2, i, E, Y, Z, g, &c. firiem quantitstum quarum .quslibet pofie- 
rior eft fluxio pracedenris @ qualibet prior elt Auens quantitjs fluxionem 
habens fibfiquentem. similis eit feries l/L’LTz, f‘,TJs, tiz, I’=<, 
f/;;:z, l/i;‘Xz, UK ti Cries -I+-- --I- - nzf!Y#x aztm nztzz azixz ‘lZi%% NZiZZ -.-- -a.- -....-... 

n-z :, u-x ) a--Z 3 n-z’, a-z3 a FL* 
Et notandum ef+ quad quantitas qualihet prior in his Griebus elt UC 

area figutx cutviliuia cujus ordinatim applicata re&nguIa elt quauritss 
pc&erior & abkif& elk z : uti I&-: Tz area cur\ze cujus ordinata eit “/a=‘; 
ti abicipd Z, Quo autem fpeRant hat omnia pltebic iti Propofitionibus 
qucr: kquuntua. 

M P R C) P. 



Mulciplicetur omnis aquatiqnis terminus per ind$m dignitatis quzn- 
titatis cujufquc Auentis quam l?volvlt, 6% in finguhs EIUltiplicatio~~i~us 
mutetur dignitatis latus in fiuxlonem fuam, 6% aggregatum %aQorum 
omnium fib propriis fignis eric aquatio IlOVa. 

Sunto 0, 6, C, d &c, quantitates determinate 8r immutabiles, & pro- 
ponatur aquatio quavis quanritates fluentes z,+J, f 8%. involvens, uri 
x3.- xy” + u?z ---3 = O. Multiplicentur termin prrmo per indices dig. 
niratum x, & in fingulis multiplicationibus pro dignitatis latere, fiu k 

. 
unius dimenfionis, fcribatur 1c, gt %mma fafiorum erit ~xx~--x 2* ‘y Idem 

fiatiny&prodibit-2x& Idem fiat in z St prodibit nsx, Ponatur &mmg. 

S3orum xqualis nihilo, & habebitur xquario z&z- $2 - ~.?s~yi .+. nzi =o, 
Dice quod hat xquatione definitur relatio fltkionum. 

Nam fit o quantitas admodum parva & fiinto oi, 04, &, quantitatum 
z, y, x momenta id efi incrementa momentanea fynchrona. Et fi quanri- 
fates fluentes jam fint x, y & x ha pofk momentum temporis incrementis., 

fuis OS, o;, OX au&e, evadent a+ oi, y $ & x + &, qux in xquatione, 

prima pro x, y, 8 3~ fcriptadant aquationem ~3 +- 3x20x -1; ~xo&; -f 03ij. 

- sy 2-OY .‘y2- ZCOjy- 2~02~~--X02;);-X*~~~ -/- a2x + QZO~- h3 z 0. 

Sdxiucatur xquatio prior, Br refiduum divifum per o erit J&Z -k $,&x 

‘-k ~i~215()‘1-~,~~y-2aX~yY~~~~~-~~?3; + ipi = 0. 
aitas 0 in infinitum ,’ 

Mjnuarur quatIp 
82 negle& terminis evaneicentibus reftabit 

‘: xx2 - xy y” --myy+&=o, Q, E,Q 
Eq&dQ~ 



Ad eundem modum fi zequatio effer #-xy? +nGF$-2,3 = o, 

producererur 3x2x -- ky” - 2$y -I- u?&T~~ = o. Ubi fi fluxionem 
r/Z..~ tollere velis, pone l/a2 -JY = x, 83; erit 4x-y” = zz, & ( per hanc 

Et per operationem repetitam pergitur ad Auxiones ficundas, terrias 
8~ Gquentes. Sir aquatio zy3 -24 + ~4 =o, 8C fiet per operationem 

primam iy3 + 3z$ - 442% = o, perikcundam~yi$ &$yz +3z~yz$6~~2y 
. . . :. .a . . I. 

- 4!zz 3---.J2X2XZ ZzE 0, per rertiam zy3+ 9 xyy” + 9xyy+ P 8zy2y+ 3zuyz 
*. . 

3rSz,yyy-\-6~~3~~~z’--38;;zz~---242!’~=0~ 

Ubi vero fk pergitur ad fluxiones Gcundas, rertias Ik fequenres, conve- 
nit quantitatem aliqusm UC uniformiter fluentem confiderare, & pro ejus 
fhxione prima uniratem fcribere, pro fkunda vero & fiquentibus nihil. 
Sir Xquatio xy3--zl-+ LT+ s: 0, ut fipra j & Auar x unifbrmiter, firque 

ejus fluxio unitas, & fiet per operationem primam y3 + 32~7” --4z3 = 0, 

per fecundam 6$ + 3zyyl+ 6z$y-- I 2x2 = o, per tertiam 9iyz-k I $i2y 

-+ 3Z)$+- 18Z;;;y+ 6Zj3--2~$%‘.=0. 

In hujus autem generis azquationibus concipiendum efi quod fluxiones 
in fingulis terminis fint ejufdem ordinis, id efi vel omnes primi ordinis 

i, & vel omnes fecundi 3; ;z, $, it, vel omnes tertii’;;, ii, ii, ,z, )1&i 
0. . 
.w, is2 &c. Er ubi res aliter le haber complendus ef? ordo per fubin- 
telleRas fluxiones quantitatis uniformiw fluentis. Sic aquatio noviiIima 

. . . 



Sir ABC figura invenienda, BC Ordinah applicara re&tanguh, & AB 
abfci& Producarur CB ad E ur fit BE “I, er 
compleatur parallelogrammuln ABED : S arearum 

./’ AK, ABED ff uxiones erunt UC BC & BE. ,~,fl~- 
,: mamr igitur aquatio quavis qua relatio arearum 

*b. .__-.- IL.-... definiatur, St inde dabitur relatio ordinatarum BC 

j & BE per Prop. r. Q: E. I. 

1.) 

/  

. - - I  

1: 
Hujus rei exempla habhtur in 

duabus kquencibus, 

P R 0 Pa III. T H E 0 R. 1, 

Si pro abkiffd AR 8 area AE fcu AB x I promifcue tir 
pro e +f& +g++ bz;ll+ &c. fcribatur R : ht aurem area 
erit ordinatim applicata BCstlqualis 



bi A, R, C? D, &SC. denotant totas coefficientes datas te~~ino~um fine 
gulorum in Gne cum fignis his Jr & ====, nempe 

i 
B primi termini coeflidientem .$- 

;b-sfA 
B fecundi terminicoefficientem ;-i7xp 

C tertii termini coefficientem 
~c;c-~xf6.+4 

rtaxe 

Et fit deinceps. N 



Sunto juxta Propofitionem tertiam. 

Et fi fumma Qrdinatarum ponatur arqualis Ordinate 0 + bz? -+ CZZH 
+ &l+ gc, in ~9-1 Rh--I, fumtna arearum ,aq RA in A + Rxlj + Cs,zk 
+ L4+ -+ &c. arqualis eric area: Curva cujus ih eik Ordinara, 
tur jgitur Chdinatarum rermini correfpondenres, 

IEquen- 

B= b-ii?i;xf$ 
trfaXC 

c== 
c-GXgA-tlx.XfB 

Et fit deinceps in infinitum, 
trtnnxe 

Pone jam t = Y, Y + A = s, s + X = t, &c, et in area ~0 Ii3 in ‘P 
A -+ Eti + hrn 3 ZMi + kc. fcribe ipforum A; B, C, ac. valores 
inventos, pt prodibit feries propoh Q E. I). 

Et notandum efi quod Ordin.ata omnis duobus modis in firiem refolvi-’ 
tur. Nam Index it vel affiyy..;; us effe potefi vel negativus‘ 

Proponatur Ordinata ’ -- * 
-- 

n,-iX+...4 

7tl/&-iz3 +mz+.’ Ha vel fit fcribi poteR 
62 x k - Ix’ $ n]x3 I‘:‘, 





ZF fz4-823 
IIt fi Ordinata tit: 1s +x4- gz3-z~ ttix-4 ; quoniam liae fraBi0 irreduei. 

bilis efi g ,-J,=nominatoris diviibres funI pays, nempe ’ e I, z- 1, r-- 1 
Er 2 + 2, 2 + 2, rejicio magnitudinis utrlufque dlviforem unum, & reli” 
quorum Z- J, z +- I, z + 2 contentum z 3--~~$2~onop~0K&~jus . e 
quadrati re~procum + feu R-2 pro Rh-‘* Jhn Qrdmmn ad denominar 

26 - 924 t 8X3 * 
corern~~~euR~-~~rd~co,&fit~~~ ,l*e.x3x 8-9Z-~'z3x~J-a 

.Er inde e@az8, b=-9, C=O, f,=:, o~~nez2, f=w3, 

g=o, /)=I, h-1=-2) A=--I, =3, ~==q”u, 
t =2, V==I. Et his in l%rie fcriptis prodlit area z+2, terminis s= 3, 

omnibus in rota ferie poR prirnum evanefcentibus, 
si denique Ordjnata & fraRio irreducibilis & e&s ddlominator con* 

aentum eit f’b fafiore rationali 8 & faeore furdo lrreducibili Rw, inve. 
niendi fnnt lateris R divifores omnes prim!, 8r: rejiciendus eR divitir unus 
ma$tudinis cujnique & per divifores qui rekt, fiqui fint, mukiplican. 
dns efi fafior rationalis 2: & fi f&??utn Xquak & kteri It Vel lateris 
illins poteftati alicui cujus index efi numerus integer, efio index ille ?I+ 
8 erit A- 1 =---(K-m, & Rh-1 ER-~-~. 

Ut ii Ordinata iit~q~-z41:t911rr-rj's3-6+) 

-x93 tq3r-4Xa-X3\~ 9 quoniasn faaoris firdi latus 

Gu fj $ qzx--qxz,- ~3 divifores habet q $x, q-k x, q---x qui dua- 
rum funt magnitudinum, rejicio diviforem unum magnirudinir; utriufque 
13 per diviibtem y + x qui relinquitur, multiplico fa8orem rationalem 
~j”-x’. EC quoniam f&urn @+ ~2~-q~2-~3 aquale eit: lateri A, 
pono IB = I, Sr inde, cum T fit +, fit A-- I =: --+. Ordinatarrl igitur 
reduce ad denominatorem R-+, & fir 
x0 X ?Q’“+ 2qjx+ 8~4?c=~8q3~3-7q~x4--6qx1~~3~q~~-q~~-~~~-pI 
Unde eft a ;= 3f, b = 245 &ix, e = 23, f == p Src. O-. 1 z 0, 0 z 1 z I!, 
AZ.-’ y=r,s=.*. f;T=L 3) v = 0. Et his in Grie kripris prodit area qq1x t 3x3 j3 39 

terminis omnibus in fkrietota pofi tertium evanefientibus. y3 tpz-pLri,f 

p R 0 p. VI, T H E 0 R. IV0 

Wkvg abfcifi AB fitz, Sr fkibanturRpro e .+. @ +Rz.lti+ ~;~3,,.+~,.~ 
b ’ r” k -b ht mP + C@ $ 8rc. fit autem Ord,ihatim applicara 
29-l I! '-I @-I in at bri'+ miZ" + &3 $ 8X et fi rerminorum, e, f, ,a 
by &C. et 4 1, m, II, 8X PeLSangula fint 



Area Gurvx erit hat 

t 

+ ax. 

‘Qbi A denotat termini primi coefficient-em datam ~kcuttr digno 5.10 =+ 
vel -? R coefficientem datam fecundi, C coefficientem datam tertii, 82: 
SC demceps. Terminorum vero, a, b, c, 8~. e, f, g, &c. k, k, M, 8~. 
unus vel plures de&e poffimt. 

Demonitratur Propoiitio ad modum pracedentis, & qw ibi notantur 
‘kit obtinent. Pergit autem Series talium Propofitionum in infinitum, 85 
Progrefio feriei manifefta eft. 

$3 pro e + fin +-,yz*~ + &c. kibatur R ut fupra, & in Curvx alicujus 
Qrdinata z~yf~~ Xhr” maneant quantitates data O,II, h, e, f, g, &c. et 
pro 4 ac 7 fcribantur ficcefive numeri quicunque integri : & ii detur Area 
unius ex Curvis qua per Ordinatas innumeras fit prodeuntes defignantur 
fi Ordinata fiint duorum nominum in vinculo radicis? vel fi dentur Arex 
duarum ex Curvis fi Qrdinata funt trium nom&m in vinculo radicis, vel 
Area trium ex Curvis fi Ordinate: fint quatuor nominum in vinculo radicis, 
ti fit deinceps in infinitum : dice quod dabuntur Arez curvarum omniuua. 

PI0 



53 
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pro tjo!niigibus jjic habe. terminos omnes in ~hdo ra+is tam defkientes 
ouam plenos quorum indices dignitatum funt in progrefllone arithmetica. 
$ic Ordinata d/,~+-nr 3 + *+ ob ternlinos duos inter 124 g ---LLT~ deficientes pro 

quinquinomio haheri debet. At {n-r binomium eI?, P: (a+ + ~4, < 
trinomium; cum progreso jam per majores difkrentias procedar. P,“,: 
pofi:ia vero CC demonfkatur, 

c A s. I: 

sunto Cur\~arum dunrum Ordinar~~~z4-’ R”-’ 2%. Fe ’ “- R”-‘, 3~ Area 
p.4 & ql;, esifienre R quunricate trium nominurn e -k.k’-i- gz”“. Et c’um --- 
pcrprop.3.firzb X”a~eaCur~lacu-jusordinataeii 0e-t O-i-M x.fx’-t 0+2~~xgz~~ 

in G +-I x).-l, fubduc Ordinatas 8~ Areas priores de Area & Ordinata po. .-___ -_-- - --- 
ileriori, g manebit de--1~ -&Fxz” -J Rrpzl”x~~“-l R”-’ Ordinata 

2hll 
now Curw, et zgR”---p A- $3 eju6lem Area. Yone Be = 11, Sr Cl-+ AII~= f19 
& Ordinsta evadet -~Qz”‘X~ 

8-r h-1 
R , &I Area TC~ R”.-O~/i-+fi 

-A,$‘& Divide utramque per 08 -I- 2% Sr Aream prodeuntem die C, 
&arimpta utcunque r,erit 6 Area Curvs cujus Ordinata eit: 1.z.’ ’ “-I Rh-‘. 
Et qua ratione ex Areis@ & qB Aream TC 0rdinat;t: 3’~~’ “’ - I R”-’ con- 
,,gruentem invenimus, licebit ex Areis 113 8r L’ Aream quartam puta SD, 
Ordinata KZ~~~“-’ R”-’ congruentem invenire, 8~ fit deinceps in infinitum. 
Er par eft ratio progr&onis ab Areis R &. A in psrtern contrariam per- 
gentis. s’i terminorum 0, e’-kAtI, & @i- 2htl aliquis deficit i2 Griem ah- 
rumpir, affumdtur Area pA in principio progreffionis unius & Area (14 in- 
principio alter& Rex his duabus Areis dabuntur Arere omnes in pro- 
grellione urraque. Et contra, ex aliis duabus Areis affimpcis fit regrerus 
per Andyfin ad Areas $ & B, adeo ut ex duabus datis c:ctera omnes, 
demur. Q E. 0. 

Hit efi CHRIS Curvarum ubi ipfius z index 8saugetur veI diminuitur. 
perpm additione vel fubdufiione quantiratis t1. Cafius alter efi Curva,. 
rum ubi index h augetur vel diminuitur unitatibus. 

c A s. II. 

- .Ordinat~pz.f-‘RL et QT?‘“” ’ R. ,quibusArerepAet @jam refpondeant 
11 In R fiu e t,fz+y +~ZY ducantur ac deinde ad R vici’fim applicenturz 
evaduntpe +~~~~-+~~wxz~-~ 

Et (per Prop. 3. ) it 
R’-‘, et pp + q,jxzu + qgz;Cxz’- ’ ,@-I, 

e fix L area Curva cujus Ordinata efi BP’ 
-’ 4-I a7c -i- 0 + Al’ x njx” -t- O..fT~~~x qp x x R \-I , ec ~3gfn Ii’ area, Curra.. 

cu~jus. 



f$i terminus primus tertius 8~ quartus ponantur fiorfirn aquales nihilo,. 
per primum fiet fJ~e =+l)c = 0, fku -0~x = p, per quartum -fib -16 
- 2htJj = Q, & per tertium (eliminandop 8r 9) *F = b. Unde fecundus 

fit h*W,adeoqjfumm; quatuorOrdinatarLlmeft ‘r’f>@““@‘~ei n-1Eh-13 

a fumma toeidem refpondentiam Arearum efi KZ~ Ah + 7%” ’ Rx---Bad 

3; “~~gB.Dicidantur hre fummxper’“““.~““~~“,Sr fi Quotum pofierius 
dicatur D, erit D Area currg cujus Ordinata efi Quorum prius z4 ” - *XX-‘. 
Et eadem ratione ponendo omnes Ordinate terminos przter primum 
xquales nihilo potefi Area Curve inveniri cujus Ordinata eft z9 - I Rh-‘. 
I)icatur Area ifta C, R qua ration, ex Areis A & B inventa fint Areaz C 
ac 23, ex his Areis (I ac D ‘inveniri poffunt alia du!a E & Fordinatis 
9-1 Rk-* et z’ ’ “-I .R’-* congruentes, & fit deinccps in infinitum. Et 

%er Analyfin contrariam regredi licet ab Areis E & Fad Areas C ac I), & 
inde ad Areas kf 8Z f,, aliafqUe qua in progrefione tiquuntur. Igitur fi 
index K perpetua unttatum addirione vel fiubduGione augeatur vel minua~.. 
tur, & ex Areis qua Ordinatis fit prodeuntihus refpondent dus fimplici. 
fimn: habentur ; dantur alia omnes in infinitum. Q E. 0. 

Et per cafils bofce duos conjuntios, fi tam index 0 perpetua additione. 
vel fubdufiione ipfxus tl, quam index a perpetua additione vel fibduRione 
unit&, utcunque augeatur se1 minuatur, dabuntur Area fingulis prod+ 
untibus Ordinatis refpondentes. Q E, 0. 

Et fimili argument0 fi Ordinata co&at ex quatuor nominibus in v.incula; 
radicali & dantur tres f\resrum, vel ii confiat ex quinque nominibus & 
dantur, qparuor Arearum, 8~ lit deinceps : dabuntur Arez owes qua: ad- 

derlds~ 



dendo vel Md~ce11d0 numerum 11 indici 6 vel unitatefn intici x gellerari 
poiknt, ~~ p3r efi ratio Curvarum ubi qrdinata ex+blnomlls conflantur, 
g Area una egum quae non hunt Geometrlce quadrablIss dater. Q E. Q 

P R 0 P. VIII. T H E 0 R. VI. 

si pro e + fx,, JY~~:W + gc. et k + lx” Jr VIP -I- EC. tiribantur R k 8 
Ut fupra, g in Cur\~ alicujus Ordinata zgyp-clrrRh2T P”’ maneant quan. 
xitates dara 0, )I, A, p, E, .f7 6, 6, k f?J, Z-x. et pro Q, 7, & 0, fcribantur 
fuccefive numeri quicunque inregri : or fi dentur Area duaruln ex cur\+ 
qua: per Ordirlatss fit prodeuntes clefignantur fi quantitates R&S funt 
,binomia, vel fi demur Area trium ex CUrVis fi h! 8r 8 conjunfiim ex 
quique nominibus co&ant, vel Area quatuor ex curvis fi R &s con- 
&n&m ex I& nominibus conftant, St fit deinceps in infinitum : dice 
qod dabuntgr Area: curvarum omnium, 

Derno~~htur ad modum propoiitionis fuperioris, 

P R 0 P. IX. T H E 0 R. VII, 

,~q~~~l~l~r Curvarun~ Ared inter 
Junt recipoce at /ItLxione 

Nam contenta fub Ordinatis & Auxionibus Abkifkum erunt aqualia, 
.a fiuxiones Arearum iune ut hat contenta. 

C ,O R ,O L. 3. 

Si affumatur relatio u&s inter Abfciffas duarum Curvarum 8 inde 
.per Prop, I. qweratur re atio fluxionum Abfcifkum, tk ponan&r Ordi- P 
natae reciproce proportionales fluxionibus 
~urwquarum Area fibi mutuo aquales e&t. 

inveniri poffiint innumera: 

C ,.O R: 0 L. ,II. 

Si enim Curva omnis cujus h;ec efi Ordinata T&‘-~ x e +fiu +gw+. src,]” 
,a*imendo quantitatem quamvis pro Y, & ponendo $ = S, 8r XJ =: X, migrai 

COR.OL. 



c 0 R 0 L. III. 

Et Curva omnis cy*gOrdinata fA3. -. ..-_ 
IE ‘-Ix ,a + brv -t CP~+ SK. x et f=il -tgzzo $ &z.lh, affumendo quantita- 
tern quamvis pro Y 8r ponendo f- =s,Szi = x, migrat in aliam Gbi aqualem 

v9-n 
cujus Ordinata efi tx” x a Jr jxv -t- cxzy +- &c, x e -j-f2 + p-2” + &c.J$ 

C 0 R 0 L. IV. 

Et Curva omnis cujus Ordinata elf 
x [J-sxa+ kc+ cP+~c. xe+fill +gz’il+ ~c,jhxX:_tZz~t7rj1323*t~:C.!‘~~ 
ai&mendo quantitatem quamvis pro “, tk ponendo t = S, & XJ = X, migrat 
in aliam fibi xqualem cujus Qrdinaka eR 

VU-H I ;;” T x a -+ bxY Jr cx2” Jr i2.c. xe+fi~+gxt~+&c,/hxk $ lxY+n~x2r+&iJf* 

C 0 R 0 L. V. 

Et Curva omnis cujus Ordinata efi 
z q-1 x e +JZM +- gxz~+ tic.j’, ponendo 2 = x, migrat in aliam fibi aquaiem 

cujus Qrdinata eti* x e +jk-“+g~-~“$&c.J~ id efi +A xf’j- &jh 
x 

fi duo funt nomina in vinculo radicis, vel ~k~~+fh.~ + ex~~lh ii tria 
fhc nomina j Ik fit deinceps. x 

c 0 Ii 0 L. VI. 

Et Curva omnis cujus Ordinata elt 
$+- 1 x eJr,fkH + gxzn + &c.J’ x k -t Zzil + WP + &xl/*, ponendo 2 = x, mi- 
grat in aliam fibi xqualem cujus Ordinata efi 

$+; X e Jr fk- n +gX-21’ -+ t%C.lh X k + IX-* +- 7rVX-2”+ &C. I” 

id efi XYtr+l”h+np xf’-tsX”lhXN-kx i -72 ii bina fi~nt nomina in vinculis ra- 

in vinculo radicis priotis ac duo in vinculo po&erioris : & fit in al&. 

P * Et 



Et l,ota quad Area dua aquaIes in novifimis hifce$obus 
jacent ad contrarias part@ ordmatarum. Sl Area .I13 alterqtra Curva 
adjacet /-ibfcif&, Area hutc aqualrs in altera Curva adlacet AbUG pro. 
d&z. 

si relatio inter Curvaz alicujus qrdinatam Y ti Abkiffam x definiatir 
per aquationem quamvis affeRam hulus form% 
yy+-$~“.z” -+q”‘“‘~ + hyl%f Jr &c. = !A k -j- ;y + myw~ + &c, 
hxc Fjgura affumendo s = ‘%, x 2: $‘@, 8EA = - dS -&I’ n?igrat in aliam 
fibi aqualem cujus Abfciffa x, ex data Ordirlata ‘u, determinatur per xqua- 

tionemnonaffeRam~v”hxe+fv~+gu~~~&c.jhxk-~Izr~~~~~~~~~+&c,/-h~~~ 

gi relatio inter Curw alicujus Ordinatam Y 8r: flbfcifirn z definhr per 
aquationem quamvis a&Barn hujus format, 

ya x~j%? + gy2W6 + &c. = id x k + lymxd‘ + vlywJ’ + 8(lc. 

+ x2xp $ qywq- ryw~~~ 
hxc Figuraalfumendo s = T,.T = +,/A = z,& Y US.1 yli = s--s, migrat in 
aliamfibiasqualemcujus Abkiffa xex data Ordinatav determinaturper aqua- 

tionem minus affeEtam ~*xe+fu~l+gvz~+&c. = S~VX ]~+~V~~+n2V~~l+~c, 

+ S”X xp + qlJq-r~K+&C* 

C 0 R 0 L. IX. 

e +.fti + gzz” -t- &c.lh-’ in 
fit o= xv, %r affumantur 
& 3 = A$!?, migrat in aliam fibi 

zqualem cujus (Minata eit x3 x (1-t ALPHA. Et nota quod (Jrdinata prior 
in hoc Corollario evadit fimplicior ponendo h .ZZ I, vei ponendo T 
eflkiendo ut radix dignitatis extrahi pofit cujus index eit = I, 8x 
ponendo 0 zz w I, & A z z z-z T = u = ?r, ut ali& cafus pratey&z’ eLiam 

. 



ProexY3fXY+“~~zI+tH+Cc. ~cX~-~~~y$1~+“-I$~3_2ngZIt211-I$&C, 

IL + ix~ + 111zt” -k &c. et ~~~~~~~ + 2~2x2~-~ -+ &c. fcribmtur X, i, 8 & ; 

refp&ive, 85 Curva omnis cujus Ordinata efi 4.$+ Q, I&x Rh”lS@“L 
X&y + bR”I”, fi” iit yf zz ” = ;, $ = 0; y z $ ) a pip = X3 

m&rat iu aliam fibi quarem cujus Ordinata efi x~x~~“. Et nota 
quod Ordinata prior evadir fimplicior, ponendo unitates pro 7, U, & A vel 
p’, & faciendo ut radix dignitatis extrahi pofit cujus index eR W, vel po- 
nendo P I - x vel p = 0. 

s. I. 
Sit Ordinata UZ~-~, & Area erit $0~~) ut ex Prop. 5. pcmndo 

. li = 0 = c = d =f =g =: h, & e = I, facile colligitur, 

Sit Ordinata a~~-* x e+fzil-+~zzq + &c.J”-‘, et fi Curva cum Figuris 
reailineis Geomecrice comparari poteii, quadrabitur per Prop. 5, ponendo 
bzo= c =: d. Sin minus convertetur in aliam Curvam fibi aqua& 

8-w 
cujus Qrdinata efk :xTx e +fx + gx3 + &c.laG1 pw Coral, 2, Prop. 9a 
Deinde fi de dignitatum indicibus ‘-$ 8~: A-- I per Prop, 7O rejiciantur 

* unitates 



GO 

unirhltes donec dignitntes ilk filllt quam mit+m% devef’ktLZ ad Figuras 
fimpliciilimas qua h3c ratione colligi poflunt. &in h;lrum unnqwque 
1ler coral, 7, Prop. 9. dat aliam quX nonnunquam fimpllclor eR. Et ex 

hij per Prop. ;, pr Coral. 9, 8.L 10, Prop. 9. inter fi COllatis, I3gu1-a: ad. 
~luc iimpiiciores quandoqtre prodeunt. JDenique ex Figuris fimpliciamis 
agumptis frlao regreffu compurabirur Area qL]afita. 

Sit Ordinnta u w~-l~~+bz+~+cz~~ + 8rc. x e+,fi”+gzK$~[~-r, 
8: hut Figura ii quadrari pot&, quadrabitur per Prop. $. sin minus, dim 

fiinguenda eft Ordinata in partes ZqVx XLzX e $ hH -b gz2” +x(h-1y 
,$--IX @x e +J;” -fgP” + &c.lh- I) 823. et per Gi: 2. invenienda funt 
Figura fimpMiimx cum quibus F@.m partibus Uis refpondentes colDpa. 

rari poffunr. 
ham Area figurarum partibus illis refpondentium fub fig& fuis ,+ 

& -= conjun& component Aram totam quaefitam. 

Sit Ordinata ze-’ X U+bZ?‘$ CZ’” -j- &CTXe +ji?I +xZ”’ + GAL’ jn 

k + 1x4 -t ?l]“u’” + &C*f-I j et fi Curva quadrari pore& quadrabitur per 
prop. 6. Sin minus, convertetur in fimpliciorem per Coral. 4, prop, 9, 
ac inde compJrabitur cum Figuris fimpkifimis per Iprop, 8. et Corof. 6, 9 
& 10,Prop 9, ut fit in Cafi 2 pt’ ;. 

Si Ordinata ex variis partibus co&at, partes iingula pro Qrdinatis cur- 
varum totidem habendae funt, & Curve: illa quotquot quadrari poffunt, 
figihim quadrand fiint, earumque Ordina ta: de Ordina ta tota dernendz, 

Dein 



‘CWRVARUM. ar 

l?lein Curva quam Ordinara pars refidua d&gnat Teorfim (ut in Cafi 2, 
3 & 4.J cum k’iguris iimpliciltimis comparanda efi cum quibus comparari 
poteti, 
Gftl 

Et fumma Arearum omnium pro Area Curve: prop&n habenda 

‘I-Iinc etiam Curva omnis cti‘us Ordinata efi radix quadratica affefla 
aquacionis fix, cum Figuris J EAI reQiiineis fku curvilineis 
comrarari 

if! 
oreit. 

implicifimis 

tiorhm Ipc 
Nan radix illa ex duabus parribus femper confiat quz 

t:ltX non fimt aquationum radices affe&X, 
Proponatur zrqwtio n2y” + x*yz zz acz3y -+ zxay-x4, & extraEEa radix 

111 1 !z 3 ,I rrifd 1 “‘,Z 1.T erity z --.---.__-. rro I zz cujus pars rationalis $+--j & pars irrationalis 
*f-r.3 .d iunt Ordinat; curvarum qua per hanc Propofirionem vdE 
qui$&f pofimt vel cum Figuris fimplicifimis comparari cum quibus 
collatiollem Gcometricam admittunr. 

Et Curva omnls cu’us Ordinata per xquationem quamvis afk%m 
clefinirur quX per C’oro . 1 7. Prop, p. in aquationem non afiAatn migrac, 
vel quadrarur per hanc Propofitionem fi quadrari pot&, vet comparatur 
cum Figuris fimpl.EciIXimk cum quibus corn 

f 
arari potek EC hat racione 

Curva omnis quadracur cujus aquatio e t rrium terminorum. Narn 
rcqwtio iila 1” :&&I fir, rraniinutarur in non affeEEam per Coral, 7* 
Prop, 3, ac deindc per Coral, 2. & 5. Prop. p1 in fimplicifimam miGranti 
do, dae vcl quadraturam Pigurx fi quadrari poteff, vel Curvam fimpld7i~ 
rnam quacwm compnratur. 

Et Curve amnis cu’us Qrdinata per aequatianem quamvis affe&m 
dcfinitur qw per I’ CkXo L 8, Prop, 9. in fzquationem quadraticam a.fFeQam 
migrat 5 vel ~uadrarrxr per hanc Propofltionen & hujus Corol, I, fi qua- 
clrari potei$ vcl. comparatur cum Fjguris Amplicifimis cum @bus col- 
lationem Geometricam admittk 

cl * SCHO* 



Ubi quadnndas first Figura 5 ad Regulas h&e generdec fernper recur- 
rere nimis moleitum effet : prxht Figuras quz fifnpliciores fiinr & ma&s 
ufui eifc pofrunt kernel quadrare & quadrawas 1~ Tabulam rekrre, de- 
in& Tabulam confulere quoties ejuimodi ~urvam aliquam quadrare 
oportet. Hujus autem generis funt Tabula dua: kquentes, in quibus 
z denotat Abfciifam, y OrdinatamreAangulam,& t +-earn Curve quadran. 
dx, g d, C, f, g, S, ti funt quantitates data2 cum fignis fiis + &I -== 

CURVARUM AREA 



CURVARUM. 9 
In Tabulis hike, ferks Curvarum cujufque forma utrinque in infillituln 

continnari pot& Scilicer in Tabula prima, in numeratoribus Arearum 
formx terrix & quartx , numeri coefficientes initialium terminorum 
@9&----*16~ -96, 868, WC.) generantur multiplicando numeros - 2 -4., 

--IO, 8x. in fe concinuo, & fubkquentium termioorum ‘co& 
ficiefrtes & inicialibus derivanrur multiplicand0 ipfos gradatirn, in Forma, 
quidem tertia, per -4, -$, -& -+, --f+, Rc. in quarra vero per --a 

3 f - -43 - a> c .I& - T?;;, &c, Et Denominatorum coeflkienres 3, I 5,105, &c. 
prodeunt rwltiplicando numeros I, 3, r, 7, 9, &c. in fe continue. 

Lip fecunda vero Tabu$ leries Curvarum fornw prima, iecunda, quin- 

tx:, fixra, ?ona,. & declmx ape folius diviknis, & forma reliqua ape 

~rOpOfitiO~ll§ tertlx I% quartz, utrinque producuntur in infinitum. 
Quinetiam ha kries mutando Signum numeri IJ variari folent. Sic eniln 

C; 6, Curva $+&q = y, evadit --$--~f~=Y. 

Sit ADIC Curva quasvis Abfci&m habens AB = x, 8r. Ordinatam BD=);,, 
8~ fit AEKC Curva alia cu@s Ordinata BE aqua- 
lis efi prioris arex ADB &i unitatem applicka, 
or AFLC Curva certia cujus Ordinata BF xqualis 
efi fecundx Area AEB ad unitatem applicaraz% 
& AGMC Curva quarta cujus Ordinata BG 
aqualis eit rertia, arex AFB ad unitatem appli- 
cat%, & AHNC Curva quinta cujus Ordinata 
BH aqualis efi quartz Arex AGB ad unitatem 

* applicatae, & fit deinceps in infinitum. Et fiinto 
A, R, C, D, E, 8x. Area Curvarum Ordinatas 
habentium y, zy, x=y, z3y, x4y, &c. et Abkiffam 
communem x. 

Detur Abfciffa quavis AC = t, fitque BC = 
E- z=x, & finto P, & R, S, TArea Curvarum 
Brdinatas habentium y, xy, x2y, x3)‘, x+y &c. et 
Abi?i&m communem 36. 

Terminentur autem ha Area: omnes ad Ab.. 
fciffam t;otam datam AC, net non ad Ordinatam. 
pofitione datam & infinIte produaam CI ;. 

Et erit Arearum fub initio pofitarum A. 
* ~ 

Prima ADIC ;= A = P, 
Secunda AEKC =: tA---B F & 



Unde fi Curw quarum Ordinate fint.Y, xv, ?‘, X’y, &TX. veI y, xJ, 
Cr:r X7 FC, quadrari po%nt, quadrabuntur erlam Curva A?lC, k&Jr;c, 
A&C ‘AGMC, tic. er habebuntur Ordmata BE, BF, I%, B1-1, Areis 
Cur$um proportionales. 

QL,antitatum Auentium Fluxiones effe primas, Gcundas, tertias, quartas, 
aliaijue diximus fupra. Hz Fluxiones funt ut rermini krierum in&ita. 
rum convergentlum. 

uc fi p fit qlljilciras Huens 8 Auendo evader x -/- 01”) &hfe reiblvatur 
n-2 in fefiem convergentem 9 + wx”-’ 3 ~~0~ + 

81 - ~ilil ,I 2i103z,, -3 

terminus primas ,hujus feriei xl’ erit qllanCitaS illa fiLlenS: 
$ &kc. 

itcurldus MOX~-I 
erit ejus in,-re-nentum primurn iku difft-rentia prim4 cui nafcenti propor. 
tionaiis ef+ f$s Fluxio prima, tertius ‘J0oi’“” ericejus incrementurn f& 
cundum fell di&r.,nti;l fkcunda cui rXJkenti prOpOt'~bndiS elt ejus E’luxio 
ficunda, quarr”s n3 --?J +y$$-3 eri$ ejus incremenkm tertium fku diffe- 
rentia terria cui nakenti Fluxio tertia proportion& eft, 8z: fit deinceps 
in infinitum. 

Exponi autem poirunt ha Fluxiones per Curvarum Ordinatas BD, BE, 
BF, BG, BH, tkc. 

Ut G Ordinata BE ( = *+) fit quantitas fluens, erit ejus E‘luxio prima 
ut Ordinata BD. 

SiBF(= k:) fit quantitas fluens, erit ejus Fluxio prima ut Ordinm 
BE, LL Fluxio fkcunda pt Ordinata BD. 

Si BH ( = F ) fit quantitas fluens, erunt ejus Fluxiones prima, Secun- 
da, tertia tlr quarta, ur Qrdinata BG, BF, BE, BD ref@eSve, 

Et binc in azquationibus quz quantitates tantum duas incognitas invol- 
VUflt, qwum una efc quantitas uniformirer fluens k altera eti Fluxio 
quxlibet quantitatis alterius fluentis, inveniri potef% fluens iIIa altera per 
quadraturam Curvarum. Exponatur enim Fluxio ejus per Ordinatam BD, 
2~ fi hat fit Fluxio prima, qwratur Area ADB “I BE x I, fi Fluxio 
ficuuda, qustatur Area AEB = BFx I, fi Fluxio tertia, quaratur Area 
-Al% = &3x I,% et Area inventa erit exponens fluentis quafirz, 

Sed 



URVARW t$$- 

ed $t in aquationibus qua fluentem st ejus flulrionem primam fine 
altera fluente, vel duas ejufiem fluentis fluxiones, 
nrimam g Gcundam, vel fecundam 8r tertiam, 
&J tertiam & quartam, 8-X. fine alterutra fluent6 
involvunt : inveniri poffunt fhentes per quadra- 

turam Curvarum. Sit asquatio a& = au + vu, 

exifien te 21= BE, $=BP, z=AB, &&I, 
& xquatio illa complendo dimenfiones Fluxio- 

. . . . 
num , evader nav = avz + vvz, GXI zVfV = x, 

Jam fluat v unifosmiter, & fit ejus Fluxio k I, 

& erit SW = * z, 8r: quadrando Curvam cujus 

Brdinata eft dsV 8r Abfciffa V, habebitur fluens z, 

Adhac fit asquatio au6 = ai j- &,exifiente v= BF, 
. 
!Q=BE, ;== BD, 8~ z = AB, 8r per relationem 

. . . 
inter ‘u & zr Gu BD 8~: BE invenietur relatio inter 
AB &I BE., ut in exemplo firperiore. Deinde per hanc relationem inveni- 
etur relatro inter AB & BF quadrando Curvam AEB. 

IEquationes qua tres incognitas quantitates involvunt aliquando reduci 
pairunt ad aquationes quz duas tantum involvunt, & in his cafibus 

fluentes invenientur ex fluxionibus ut fupra. Sit aquatio a - bxm = ox&~ 

+ dy$ , ponatur y$ = i, 8r erit a - b.~a = &I + &. Hz aquatio 

quadrando Curvam cujus Abkiffa efi X- & Ordinata i dat Aream ‘u j &: 
zquatio alrera y$ = i, regrediendo ad fluentes, dat -& y”” = v : Unde 
habetur fluens y. 

(&in&am in zquationibus, qua: tres incognitas involvur$ & ad aequatis 
ones qux. duas tanturn, involvunt,.reduci non poirint, fluentes quandoque 
prodeunt per quadraturam Curvarum. Sit acquatio a@ + 17Y’lP = rexr-~ys 

. . . 
Jr sexryys - 1 =.=-.fiyt, exifiente x.= I j Et pars pofierior rex~-lyJ-+seX~yr+ 

-fyy: regrediendo ad fluentes, fit exry~-- sIyir, qua proinde efi ut: 
Area Curvy ‘cujus Abfiiffa ekl x. & Ordinata MY + k~f, &..inde datus 
ihens y. \ 

R. t%t. 



& axl,L + bxlaf’ erit ut Area CUIW cujus Abkiffa efi x & Ordinata em 

ux~i + bg,P, Irem fluens CujtlS FIUXb f3 --2---- 

&ll- I 

&qjy wit Ut Area Curvg cujus 

Abfci& eR y & Ordinata _IIiC- 
de&p ’ 

id efi (per Cafknn I% ~;ormct: quartz 

Tab. I,) ut Area s de -t-fun* Pono ergo rf q/e ~qnalena Area: Cur”% 
P 

cujus Abfci& efi x 82: Ordinata We’ + bx’g 3 K IldhhitLlr hens y. 
Et nota quad hens omnis, quX ex bluxlonc P’ima colligitur, augeri 

pot& vel lnifllli quantitate quavis non f.b%feq -@la ex FllJXione &Cune 

da co]]igitur,augeri poteit: vel minui quantitate qu+ ctljus Fluxio ficunda 
nu]]a eft, ($a ex fluxione tertia colligitur, augers POtCit vel minui quan& 
tate qua\+ cujus fluxio tertia nulla &. Et iic deinceps in infinitum. 

Poifquam fluentes ex fluxionihus colld~x $vtz fi de veritare Conc]uconis 
dubitatur, fiuxiones fluentium inventNWn1 v~clfllln COlligendrr: funt,acun-, 
Fluxionibus fub initio propoiitis cofnpardnd% Nllm fi prodeunt xquales 
ConcJufio re& k haber : fin minus, corrigeudx iilnt fiuemes 4ic, ut ear& 
Fluxiones fluxionibus fub inicio propolitis rcquentur. Nam & fluens pro 
lubitu affumi potefi, & affutnptio CORi& ~)oWXdO flwionetn fluentis 
affumptx aqualem Fluxioni propoiirar, LL terminos hooaol~g~~s inter fi 
comparando. 

Et his principiis via ad majora fiernirur. 
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ERB0-U COMPARARI POSS~NT. 
. 

$mmm Curvzpropoiltp r-equmhx,iitq; eJu.5 Centru.mA,Axis Ka,Veitaa, 
$fcii:sa AB Mel aB Mel aB = xt 0 -d.’ I” mata rechn daBD.= v, etAyea&jDp 
fsr KD,AD, aD; ducatu.~Tangens DT occumen2A % kifs;rABinT, &rcompleatul 
i&~u~~~r~e~ duarurn ~S~.<~UXIUIII Conicarurn,dicatur poiteriorisfifc&a ,t, 
lLceytum efi L.L~~U~IXI poite~lor de priori an .J$JIF de pofkriori ‘ihbduci &beat 

C;LJRPARUM A.RB& 

--Id +=r= $x-~IGDB veLBDIPK. ~9.4. 

T Affi B : 
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co??zpel ‘l!l?lt 

SeQionum Conicarum proprietates pracipua a Geometris pafim tradun. 
tUr. Et confimiles fint proprierates Curvarum fecund] Generis, & reljqua, 
ruin, Ut ex fiquenti proprietstum praclpuarum enumer;ltione confiabit, 

si reB:c plures pnrallelx [or ad Conicam f%kionem utrinque termi- 
nat:t ducantur, r&a duas earum bifkcans bifecabit alias omnes, ideoque 
dicitur &~meter figtIrE & rek bik% dicuntur 0rdi7mth applicJta ad 
Diamerrum, R concurfus omnium Diametrorum eit CeWna~ tigurte, & 
inter@Jio Curvs EL diametri jrr,r~ nominatur, eS diameter illa AIX~S Ed 
cui Ordinaritn applicats infiitunt ad angulos refios. Et ad eundem mo- 
hum in Curvis fecundi Generis, fi re6’ctcr duu qusvis parallel ducantur 
OCCllrlWlteS CWX in tribus pUnfiiS : retia qua ica f’ecat has parallelas I.I~ 
fumnla duarum partium es uno iecantis lntere ad Curvam terminacarum 
squetur. parti tertix ex alter0 Iatere ad curvam terminarx, eodem mode, 
f&bit omnes alias his parallelas curvaque in rribus pun& accurrentes 
r&as, hoc efl, ita ut fiimms l)artium duarum ex uno ipfius latere fernper 
xquetur parti tertix ex alter0 latere. Has itaque tres partes quz hint 
inde z.quantur, Oudi~atinz cpplicat~~, ei: retiam kantem cui Ordinatim 
applicantur Dmwt~nm, & imterfiRronem diametri & Curvy: firficer?z2 ei: 
concurfim duarum Diamerrorum Cr72~17n nominare I icer. Diameter aurem- 
ad Ordinaras reflangula fi modo aliqua fit, etiarn Axi. dici pocefi, & tlbi 
omnes Diamecri in eodem pun6oconcuxrunt, ik~cl erit C’entr~~ $enerrrZe, 

HyperboIa primi generis duas .~!&ptotos, ea fkundi tres, ea tertii qua- 
tuor & non plures habere poteft, Sr fit m reliquis. Et quemadmodum 
gartes linev cujufi;is re&tx inter Hyperbolam Conicam 8 duas ejus 
Afymptoros fiinc hrnc.inde Xquales : fit in Hyperbolis ficundi Generis fi 

dusa ttz 



T E 13. T % 1 0’ R D I N’ 1 s.. 

ducatur re8a qu~:vis fkan~ tam Curvam quam tres ejus Aijrmptotos in 
rribus pun&s, filmma duarum psrtium iitius refix qua a duobus quibufL 
vis AQtnprotis in e&em plagam ad duo pun& Curve: extendunrur,, 
squalis eric p2rti rertia quz a tercla Afymptoco in plagam contrariam ad, 
tertium Curvaz pun&m extenditur. 

Et quemadmodum in Conicis feRionibus non Parabolicis quadrarum.. 
Ordinatim applicatae, hoc efi, re&mgulum Ordifiatarum qux ad contra- 
rias partes Diamecri ducunrur, eiE ad reRangulum parcium Diametri qu;e.. 
ad Vertices Ellipieos vel Hyperbolas terminantur, ut data uxdam linea: 
q”a dicitur Lntza w%nz, ad partem Diamerri qua: inter 46 
z dicirur Ldtrrs trmfuerjim : 

ertices jacec 
fit in Curvis non Parabolicis fecundi Generis 

parallelepipedum iilb tribus Ordinatim applicnris ett ad prtrallelepipedum: 
fub partibus Diametri ad Ordinatas & lres Vertices figure abfciflis, in ra- 
tione quadam data : in qua ratlone ii fumantur tres refix ad rres partes 
diametri, intk vertices figura fitas, fingula ad fingulas, runt illa rres refix, 
dici poffunt katern WJ!%Z figwe, & ilk par&es Diametri inter Vertices La- 
tera trmfverJa. Et fkut in Parabola Conica qua ad unam & eandem 
diametrum unicum tantum habet Verticem, re&wg&m fib Ordinatis 
xquaeur reRangulo fub parte Diametri quz ad Ordinatas 8-z Verticem 
abicindirur & retie. quadam data quae Late ueAt~m dicitur : fit in Curvis 
fixundi Generis quns non nifi duos habent Vertices ad enndem Diame- 
trum, parallelepipedum fub Ordin2tis. rribus aequatur parallelepipedo fib. 
duabus parribus Diametri ad Ordinatas & Vertices illos duos abfciffin 1 
8 r&a quadam.data qu”e. proinde Eaters re&r?~~ dici pot&, 

Deniqne Gcut in Conicis G%‘kionibus ubi duae parallels ad Curvans: 
urrinque terminate: fkcantur a duabus parallelis ad Curvam utrinque 
terminatis, prima a terria, 8r fecunda a quarta, reL1angulum parrium 
prims efi ad reAangulum partium tertiae ut reRangulum parcium ikundaz ., 
ad refiangulum parcium quarta : .fk ubi quatuor tales r&k occurrunt 
Curvat: fecundi Generis, fingulae in tribus pun&is, parallelepipedum par- 
tium primx re&tx erit ad parallelepipedum parcium tertizz, ut paralklepi+ - 
gedu~n p&um,kcundz ad paraileleplpedum partlum quarrre, 



Curvarum fecundi & fiperiorum Generun! Fque atq,ue primi crura 
.oInnia in it]finirum progredientia Vd @“Jev~l~~~~~ hnt f$eJJerlS Vd .hP&o&i, 

Crus Hym%olicum voco quod ad Aiymproton al!quam in infinitum 
appropinquat j fJL~~6&dicarn quad Aljrmptoto dettituwr. I-kc crura ex 
Tangeutibus oprime dignofcuntqr: Nam ii ~UIIRU~ conraQus in infinitum 
abeat ‘hugens cruris Hyperbollcl cum ATymptoto co&cider, & Tangens 
cruris) Parabolici in infinitum recedet, .evanefcet &: nuUlbt reperietur. In- 
\renirur igicur Afjinptotos cruris cuJufvis quxrendo T,tngencem cruris 
illius ad pur&um infinite diltans. Plaga aucerfl cruris lnhniti invenitur 
quxrendo pofitionem r&z cujufvis qua: Tangent: parallela & ubi pun&m 
contaflus in infinitum abic. Nam hat ret% III tandem p&am cum 
sure infinite dirigitur. 

xineg omnes Ordinis primi, tertii, quinti, fiptimi 8r imparis cujufque 
duo hJbenr ad minimum crurd in infinitum veri‘us plagas oppoficas pro. 
gredientia. Et linex omnes tertii Ordinis duo habenr ejufkocli crura in 
plagas oppotitas progredientia in quas rlulla alia earum crura iafirlita 
(prarerquam in Parabola GvteJka) tendunt. 

$ crura jlli fint Hyperbolici generis, fit GAS eomn Afymptotos, & huic 
parallela agatur reaa uavis CRC ad Curram 
utrinque (1; fieri potei’) terminara, eademque 9 
biketur in pun&o I$, 8r lot 
,erit Hyperbola Coma ( puta k, > cujus una 
Acvmptotos e& AG. Sit ejus altera Afymptotos 
AB, & az uatio qua relatio inter Ordinaram BC 
& Abfci 8 am AB definitur, fi AB dicatur x, & 
BC y, femper induet hanc iormam 3c~y+ey==axi 
-t bxx + cx $ d. Ubi termini, e, a, tr, c, d, 
de@nant quantirates datas fignis fiis + & - 
afke&as, quarum quazlibet deefI’e poilLnr mndn 

ex earum defe& figura in f%Xonem Conicam non vertatur. POK -----_- 
fJyperbola illa Conica cum Arymptotis fiuis coincidere, id eit pun@uCmg: 
SZI refia Al3 locari : & tune terminus + ey deeit, 7 1 L 



it fi reEka illa CBc non potefi utrinque ad Curvam terminari, jred&rvE 
in unico tantum pun&k0 occurrit : age quamvis I 
pofitione datam re@am AI3 Ai)mptoto AS occur- / 
rentem in A, ut & aliam quamvis BC Afymptoto 

‘j,,, :‘I 
I, 

illi parallelam Curvsque occurrentem in pullEt0 C, Ii ” 

,i c 
1 -‘.k “-.” : . ~~.‘LIL 

8 aquatio qua relatio inter Ordinatam BC & Ab- 
jrcifl?am AB definicur, femper induet hanc formam, 

j,’ 

xy~ax~+Lx~$cx+d, ;i SI 

0 . 

quad fi crura illa oppofita Parabolici fint generis, reh 
utrinque, ii fieri potefi3 terminata in plagam 
Crurum ducarur & bifketur in B, 8r locus pun8i j C’ /, A’ 
B erit Linea reaa. Sit ifia AB, terminata ad da- I 

cum quodvis punEtum A, & aquatio qua relatio i I ,’ ‘1 1.~~ 1 
inter Ordinatam BC 8t Abfiiffam AB definitur, 

(;; .j (,I _.__. J?Lw 
\ 

fernper induet hanc formam , 

YY = nx”+lw+ cx+ L&l 

At vero fi refia illa CBc in unico tantum punao occurrat; Curva., idea; 
que ad Curvam utrinque terminari non pofit : fit 
punE’!xm illud 6, 8r incidat reEka illa ad punRum 
B in reAam quamvis aliam pofitione datam & ad n 
datum quodvis pun&turn A terminatam AB : 8~ .------ . 
aquatio qua relatio inter Ordinatam BC & Ab- /‘*/‘.‘- 
M&m AC definitur, fernper induet hanc formam, / 

y = ax3 + la2 + cx + k i 
T 
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EnumerafldO curvas horum cafium, fi!lperbOlam vOcal)imus, ~$ript~~, 
I1uX tota jacet in Afjmptoton angulo ad lnftar HYperbola conicx j Circling- 

Scr~ta,,l, qu;e AfymptotOS fi!at 8f partespb~lfis 1’1 finu fuy ample&,ituri 
~~~&ytavn, quae uno crure lnf$to infcrlbltur & alter0 clrcumfcribitur ~ 
Conveygentev~J,cujus crura concavltate $a Gnvicem refpiciunr & in plagam 
eandem diriguntur j D&ygenfem, cyus crura conyexltate fua kinvicem 
fefpiciunt $ in plagas contrarias dlrlguntur , - Chvh5 Covtrariis p&tam, 
cujus crura in partes conrrrlrias convexa funr, & in. plagas.contrarias in& 
nita j Co~lc~of~~/e~/+qua vereice concave F crurlbus dl+vergentlbus ad Afymp. 
toton applicatur ; A~rgnizea~~~, qua.flexlbus cqr.trarlls A@mptoton fecat & 
utrinque in crura contraria prodncltur., - Crlrc~OYVtleV?~, qua: CQl@ga&m de. 
curJr j nhdJtatn,qcx feipfim decuffat In orbe! redeundo j Czfi~Zdnta~lt,cujUs 
partes dua in angulo conta&kus conc.urrunt & lb! termmantur ; PwEtatap~, 
qug conjugatam habet Ovalem infinite pyrvam Id eif PunBurn j 8r Pwam2 
ua 

41 
per impoirbilitatem ‘duarum radlcum OvalI, Nodo, Cufpide & 

u&o conjugate privatur. Eodem fknf’u Parabolam quoque ~o~rverge?~. 
tevvz, &vergentem, crwdw.5 contvariis p&tam, ~W~~f~~vnemvv, nodaafam, CI@. 
ddt,~~, plfatam & pwanl nomina bimus. 

In cafi prim0 fi terminus dx 3 affirmativus ef?, Figura e”rit Hyperbola 
triplex cum fix cruribus Hyperbolicis’qua juxta fres Afymptotos quarum 
nulI;e funt parallelae, in infinitum progrediuntur, binae juxta unamquam. 
que in plagas concrarias. Et ha Ai‘ymptoti fi term&s bnz non de&, 
Ile mutuo fecabunt in tribus pun&s triangulum (Dd$) inwr fe conrinentes 
fin terminus bx* deeit, convergent omnes ad idem punfium. In prior: 
safi cape AD = 2 , & Ad = AS = $ ) ac j’unge Dd, Db, pr erunt Ad, 
Dd, Dd tres Afymptoti. In pofieriori due Ordinaram qu .,,IVIS BC, Ordi. 
nata principlli AC; paralIeIam, & in ea utrinque produfia cape hint in& 
BF & Bf‘fibi mutuo XquaIes & in ea ratione ad AR quam habet r/Gad I, 
jungeque AF, Af Sr erunt AG, AF, Af tres Afymptoti. Hanc Hyperbo- 
iam vocamus h!edmhtevv~, qqia numero crurum Hype&olicsrum S&i. 
ones Ccnicds fiperat. 

In Hyperbola omni Redundance? ii neque terminus. cy de& neque fit 
bb,-4ac acquale ZL fler/a, Curva nuIIam habebir Diametrum, iii, eorum 
alterutrurn accidit Curve habebitunicam Diametrum, Q rres fi Utrumque, 

&meter autem fernper tranfit per interfi&lionem duarum Ai)mptoton, 
& bifecat r&as omnes q.ux ad Hfymptotos iIIas utrinq.ue rerminantur ti 
parallela: fint Afymptoto tertiz. EItque AbfciRi AB diameter Figur3e 
fpotk Mninus ey .deeft. Diametrum vero abfblute di&m hit &, in 
fequentiblls in vulgar1 fignificatu ufirpo, nempe pro Abfcipa qua pafim 
h&et Ordlnatas.binas ;Pquales ad idem punaum hinb inde infifientes. 

I&v,. Esra 



Si Hyperbola redundans nullam habet diametrum, quaerantur J?quatio- 
nis hujus a.d+bx~+c3CZ+ax+$ee ==o radices quaruor feu valor-es 
ipfius X. Ea finto AP, Am, AT, Ap: Erigant 
pt., & hae tangent Curvam in pun&rs-tatidem 

Qrdinata: PT, m, ~7~ 
7,7, t, gr tangendo day 

?+&%%-radiees omnes AP, A-, Ap: _ _ _ 
figni & inzquales, Curva confiat ex trrbus Hyperbolis, (inkxipt< zircum- 
Scripta 8r: ambigena) cum Ovali+ Hyperbolarum una Jacet verfus D, alters 
verfus 4, terria verfiis 6, 8r Ovalis femper jacet intra Triangulum Dd3 
arq,ue etlam inter medios limites 7 & 7, in quibus utique tangitur ab Oxdr- 
natis ~7 8r w-, Et haec efi Species prima. 

Si e radicibus clux maxima? Aln; Ar; (F& 3,) vd duae minim? 
(.I$~, 4,) aequantur inter i’k, & ,ejufdem fiint~ figni.cum alterrs duobus 
Ovalis 82 Hyperbola circumfkripta fi.bi mvrcem Jungunrur coennabus 
earum pun&kis conrafius 7 & t vel T & 7, 8r: crura Hyperbok. fefe de- 
cufindb in Ovalem c;ontikrantur,, figuram., N&tam efficrenua; Qua 
Species efi Jectmda.. Siti 
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Et hi funt omnes radicum cafis poftibiles, Nam fi dua radices funt 

aquales inter fe, & ah dux tint etiam inter fk quales, Figura evader 
SeQio Conica cum Linea r&h 

$3 Hyperbola redundans habet unicam tantum Diametrum, fit ejus 
Diameter Abtiiffa AB, 81 aquationis hujus ah;3 + bxl+ cx + d = o quxre 
tres radices 5% valores x. 

Si radices ilk fiunt omnes reales 2~ ejuiaem figni, Figura confiabit cx 
Ovali intra tr.iangulum DdJ’ (Fig. 17.) jacente &. tribus Hyperbolis ad an- 
gulos ejus, nempe Circumfcripta ad angulum D 81 Infcriptis duabus ad 
angulos d 3 6. Et hat e&Syecies Ilecilna. 

L 

$2 radi‘ces du:e majores tint xquales (9s tertia ejui‘dem figni, crura Hy- 
perbola jacenris verfis D (Fig. 13.) fife decuffabunt UI forma iV0di prop--. 
rer contaXtum Ovalis. @x Species efi rl7idecima. 

Si tres radices fint aquales, Hyperbola iRa fit CzfiktLz fine Ovali, 
., (Fif. I 9,) C&Et? Species & duodeci?JZJ. 

6i radices dua minores fint aquales 8 tertia ejufilem figni, Ovalis in 
.F’mt-tuna evanuir, (Fig, 20.) Qx Species eiS d&m tmfilr. 

In fpeciebus quatuor r;ovil%mis Hyperbola qua jacec verfus D; Afymp- 
L totes. in finu fit0 ampl&itur, ‘reliqux clurz in finu Afymptoton jacenL 

Bk si 



qlrint,t fi Hype&oIa Inkripta jacet: ~~~~~ ) (qg- a P. j &&1n 
Hyperbola Circumkripta jacet fub bail da trianguli Dd$, 

> SC a&m ~el,tinza (Fig, 23.) fi Hyperbola infcripta jacet fib 
c 

L-II I-.,...-.- .--. -.-.I L- I 
Si dux radices funt aqusles &r: tertia figni diverfi figura erit CwciJronuri~. 

Nempe du*x ex .eribus Hyperbolis Ginvicem decuffabunt idque vel ad 
oerticem tnangull ab Afymptotis comprehenfi (.F’& 24.) vel ad ejus bafem, 
(.F& 2y.j C&s dw Species figt de&a tdavn, & dccima mna. 
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C~xcboid~li intermedia. Conchoidah autem vel jacebit ad eafiem partes 
Afymptoci fuua cum triangulo ab Afymptotis confiituto, (Fig. 26JOveJ 
ad partes contrarias, (Fig. 27.) Et hi duo cafus conitituunt Speciena vzg# 
map 8s. v~gejimz~~~ .psr~mmiz. . . . . 

Hyperbola redundans quae habet tres diametros, conRat ex tribus 
Hyperbolis in finubus Afympcoron jacentibus, idque vel ad anguIo: trian- 
guli ab Afymptocis comprehenfi (Fig. ~8.) vel ad ejus latera (fig..ag.) 
Cafus prior dat Specieln uigejmum fecwdam, 8r: pofierior Speciem vige$man. 
&-Uiam. 

‘-------Y 

si tres Aemptoti in. pun&o communi fe mutuo decu&nt, vertuntur e 
fpecies quinra & Cexta in vige/Tmam qnarfam, (Fig. 30.) feptima 8r oQav? 
in vigejmam quintam, (Fig. 3 I.) 8t nona in vige>nam fextam (Fig. 3 2;) ubr 
Anguinea non tranfit per concurfum Afymproron, & in vigeJjlnamJ~~timam 
ubi tranfit per concurf’um illurn, (Fig. 3 3.) quo cafu termini 1? ac d defunt,. 
& concur& Afgmptoton efi Centrum figure: ab omnibus, ejus partibus 
pgpofitis xqqli tee difians. Et 11~ quatuor fiecies diametrum non habent, 

lhT;* 
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,Vertuntur eriam species decima quarry 3~ decjma :Gxta iu v&$ma~ . . ogavam (r;-, ?+) decima quinra ac decfma BfeQ[lma *u prR@~Ja?n mna?lr, 

(-F;rs, 3f,j decima oflava & dectma non? In @Jcf@am, (prg. 36.) Sr vigefi. 
ma cum vigehma prima in t&$nmm pmq (-%+ 37~) St ha: fpecie,s 
,unicam habentDiametrum 

._.- ,_.-__I_ 

A-. 

$ De Hypehb j& defe&vir diame~rwz non Kabent2’bm, 

-Si in prim0 aquationum cafu terminus 1~x3 uegativus eit; Figura erir 
Hyperbola defeQiva unicam habens Afymptotou &: duo tanrum crnra 
yypefbolica juxta Afymptoton illam in plagas contrarias infinite progre- 
dlenr)a. Et Afymptotos illa efi Ordinata prima & principalis AG, Si 
termInns ey non deeit figura nullam habebit Diamecrum, fi deeit habebit 
unicam. In priori cafu fpecies fit enumeranrur. 

Si aquationis hujus ~4 zz ha -I- w + dx $ Gee radices omnes AT, AP, 
AP? 4~ @k 39.) fint reales 8r; inaequales, Figura erit Hyperbola An- 
Wnfa afy m.Pcoton flew contrario amplexa, cum OV& conjuga ta. Qux 
l$pecres efl trzc$nlta ter tia, 

Si 



Si tres radices fint zquales, Nodus vertetur in C~@Xm acutiflimum 
in Venice Anguinea, (P’&. 41) El: h;lec efi Species EriceJillla qnixta. 

Si e tribus radicibus ejuiaem figni dua: maxima AJ & Am (F&, 43) 
fibi mutuo arquafltUr, Qvalis in brnk!i% evanuit. Qua: Species eR tp& 

‘Si ridi&% dua quabis imaginaria funt, foia manebit &?guinea-‘f?;;R - 
iine Ovali, Decuffatiorie, Cufpide vel Punao conjugate. Si Anguinea ills 
non tranfit per puntium A (Fig. 42) Species efi tricefim fiptima j fin tran- 
fit per pun&m illud A (id q.uod contingit ubi termini b ac d defunt,) 
pun&m illud A erit centrum figura retias omnes per ipfum dutias,& ad 
Cmvam utrinque terminatas bifecans, (pk. 43.) Et haz:d eR Qecies trice$w 

In alter0 cafu ubi terminus ey deefi & proprerea figura Diametrum 
habet, ii zquationis hujus ax 3 ==hp -b cx + d radices omnes AT, Ac, 
A,., (Fig. 44) funt reales, inzquales & ejutiem figni, figura erit Hyper- 
bola Conchoidalis cum OwEi ad convexitatem. x eit Species tricefha 
‘tlofia. 
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si dua radices fiint inxquales Sr ej_uflemjpi a tertia eit: figni contra. 
*ii, ouirlis jacebit ad concavitatem Conchordal% -QT. 458) Eitque Slecies 
q”“dYJgc~ttlU. 

si radices dua minores AT, At,. (Fig.+@) tint Fquales, &T: tertia AT 
efi ejufdem figni, Ovalis & Conchord$s JuJJgentur fefe decuffkrdo in me* 
dum &G& Qua: Species eft qnadrageJlma prznza. 

si tres radices funt aquales, Nodus mut$itur in C~f$+, & 6gura 
erit ci~~j~l/rlteyllvt, (Fig. 47.3 ,Ec hxc efi speczes qlt~~~~$~$~~~a Jew&, 

Si radices dux majores funr XCpkS, 8z: terNI efi eJUf$In figni, Cona 

choidalis habehit l3ar~%r~1~ conjugatum ad COnVeXltatem iuatn, (F&r. 43,~ 
Efique Species ~tmira~e~tna t&a.. 

Si radices dux funt xqLdeS, & tertia efi figni COIltrarii Conchoidahs 
habebit P~~dhtn c,onjugatum ad COmViKmm fua?, (fig. 4.9~) Efique 
Qecies qrdrageJillm parta. 

,Si radices dua funt impotlibiles habebirur Conchoidalis Pzwa fine oval; 

Nodo, Cufpide vel E’uo80 conjugate (-@J 48.49,) Qap @ecies efi qna&& .I 

Si quando. in primo aquationum cafu terminus ~3. deei+ 85 terminus 
B.YZ non deeit, Figura erit Hyperbola Parabolica duo habens crura Hyper- 
bolica ad unam Afymptoton SAG & duo Parabolica in plagalin unam $ 
eandem convergentia. Si terminus ey non deefi figura nullam habebit 
diametrum, fin deck habebir unicam. In priori cafu Species fiint ha, 

+ 

Si tres .radics.AP, Ae,’ Aa,&. 50.) xquationis hujus 1~3 + cxz -+ ix 

;ec = o funt lnaquales St ejufdem figni, figura conflabit ex O&i & 
aliis duabus Curvis quz partim Hyperboliczc funt & partirn Parabolicz. 
Nempe crura Parabolica continua .du&u junguntur cruribus Hyperbolicis 
fibi proxjmis. Er hxc efi $ecies qtradvng&a fixt@. 

SI radrces duu minores fumaquales, 6r tercia & c+tiem: figni, Ovalis 
6~ una Furvarum rll_arum Hyperbola-Parabolicarum Iunguntur & f2 de* 
dint 1~ fhrnam.kG? (?!J. %I,) Qua S~m&s eR cpdrage&tlza j$ha. 

si 



Si radices dua fint xquaEs & tertia efi &pi contrarii, Curve: iIIZ- 
Wyperbolo-parabo!.icx junguntur lrefe decuffando in morem crucis (.io;g.y~.,) 
Eftque Species qrrinquag$ma primad 

Si radices du;r funt inxquales & ejufdetn figni Sr tertia efi kni contra- 
rii, figura evadet Hyperbola Anguinea circa A@ 
cum Parabola conjugata. Et hat efi Species @W$I 

L-A... ---.--I c _.._. :---.- __-.---. -4. 

8, Di? erboh 

Jn alter0 cafi ubi terminus ey deefi & figura Diametrum habet, fi dua 
radices aquationis hujus bx~ + cx + d - -0 func impofibiles, duae habentw 
figura Hyperbole-parabolica a Diamerro AB (8%. 57.) binc inde aquali@ 
diitantes. Q,ua Sp ecies e ft q~rinq~~ag~Jka tertirz. 

Si xquationis illius radices dua fimt impoirbiles, Figur? Hyperbola- 
parabolica junguntur fefe decufintes in morem$ ctucis.~ & S’ecim~ @f@ 
~rr~~e&lrrn ~~wzr~~rn conltituunt, Fig, J 8, SL 
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si radices i\la runt inaequales & ejuflem &ni, babetur Hyperbola 
Conchoidahs cum P;irabola ex eodem kere Afyrnptoti (pk. $9,) Efiquo 
Species qGfqrm~gejimd qthta. 

Si radices illa fiint figni contra4 habetur ConchoidaJis cum Parabola 
ad alteras partes Afympcoti (Fig. 60.) Qx &‘cczes em 4~~~?t~~~~&kkzn f&rJ, 

si quando in prima aquationum cafi terminus. uterque ax3 8 bxz de&, 
,figurs erit Hyperbolifmus kAionis aljcujus Conrcz HyperboMnum 6;. 
gurx voco cujus Ordinariz prodit a 
hgurx illius g r&a data ad ,Abfci 2 

plrcando contentum fib Ordinata 
am communem. Hat ratione linea 

refia vertitur in Hyperbolam Conicam, I3 feAio Omnis Conica vertitur 
in aliquam figurarum quas hit Hyperbolifmos f%kionum Conicarum voco, 
Nam aquatio ad figuras de quibus agimus, nempe KY” -k CY = cx -Jr d, dat 

Y 5= 
ei-qtt +4dx + px 

2x 
qu, generatur applicando contentum fib Or@ 

nata i33ionis Conicae 
e-f-tl,, + 4Ai + 4cxr 8r: reRa data PI, ad curvarum 

Abfciiram communem X. Und2emliquet quod figura genita Hyperbolifmus 
erit Hyperbola, Ellipfios vel Parabola, perinde ut terminus GX afirmati- 

-vus eR vel negativus vel nullus. 

-.-- 
~fp~kbolifius HypeGErr tres habet A@nitotas quarum una.kfOr- 
dlnata prima a principalis Ad, alters daas funr paraflelx Abfciffz AB, ab 
eadem hint inde aqualiter dinant. In Ordinata principali Ad, cape Ad, 
Aa hint inde aquales quantitati r/c ; or per punfia d ac 6 age dg, by Afimp- 
totes Abfciffa: AB parallelas. 

flbi rerminus CY noI1 deefi figura nullam habet diametrum. 
firquationis hujus cx? + dx -k Gee - 

In hoc cafu, 
- o radices dua AP, Ap (Fig. 61) func 

!eales a inxquales (mm aquales e% nequeunt nifi figura fir Conica ik&io) 
fiWa confiabit ex tribes Hyperbolis fibi oppofiris quarum nna jacet inter 

MMP 



si radices ilk dua fiunt impofibiles, habentur Hyperbola dua oppofim 
extra Afymptotos parallelas & Anguinea Hyperbolica intra enfdem &c 
figura duarum ef% fpecierum. Narn centrum non habet ubi terminus d 
non deefi (Fig. 62 ;> fed !i terminus ille de& pun&m A elf ejus centrum 
@?igo 6 3 ,$ Prior A$)efies ekt. g~~i~lpag~~na oFarIa, potterior ~lli~lg?l~gC~z~ ?JIlm,, 

\- - -- ~~ inus ey deeit, figura conitabit ex tribt 1s Hvnerbolis’o’dd~ltis, 
ptlarurn una jacet inter Afymptotos parallelas ti altera &k jacent “e&a uf 
in fpecie quinquagefima qua!ta, 8z praterez diametrum habet qua efk 
Rbki.@‘a A$ (37;s. 64.) Et hkc elt f’ecies fexngeJinzza. -. 

Hyperbolifmus Ellipfeos per hanc aquationem definirur ~y*-\ey=c,v-~~& 
sk unicam habet Aijrmptoton qua: efi Ordinata principalis Ad (Fig. 65,) 
Si terminus ey non dee&, figura elk Hyperbola Anguinea fine diametro,atque 
etiam fine centro fi terminus d non deck C&X Species e& Jixngc$hz 

;pililn. 
Ar fi terminus d deefi, figura habet centrum fine diametro, 8r centrum 

ejus et? punEtum A (Pig. 66.) &c&es vero efi Jiw,!&mn fecrm-b. 
Et ii terminus ey deeif, 81 terminus d non deefc, figura eft Conchoidalis 

ad Afymptoton AG $38. 67,) haberque diametrum fine cenrro, 8r diameter 
ejus efk AbfcifG RB, Qya Species ell: JkageJima tertia, 

Y r1.De 



Hyperbolifmus Parabola per hanc gequati,onem definitLlr. xy2 -+ ey z d; 
g duas habet Afymptotos, Abfcifkn AB 8r Qrdlnaum prlmam & prin. 
cipalem AG. Hyperbola vero in hat figura fint dux, non in Afympto. 
ton angulis oppofitis tid in angulis qul ful?t deinceps jacentes, idque ad 
utrumque latus abfciffx’ AB, & vel fine dlametrq ii terminus ey habeq 
(Fig, 68) vel cum diametro ii terrninu.s ille deeit (fig. 63,) C&M dua SJe&s 
fim j&geJi~a et~exflg$~~~a pasta. 

Fn S’ecundo zquationum cafu habebatur aquatio x~==-~x~+~x~-+cx+& 
Et figure in hoc cafu habet quatuor crura infinita quorum duo funt Hyper- 
bolica circa Qmptoton AG (F@. 72) in contrarias partes tendentia & 
duo Parabolica conGerg$a & cum prioribus fpeciem Tridetltis fere &orl 
rrmtia. Efique hix Fr@ra Parabola illa per ‘quam Carte/k aquationes, 
fx dimenfionum contiruxk Hax efi igirur S’ecie~ fexage&ma &$a,. 

P”n rertio c%ti aquatio erat y” = ax3 + b~z + cx + d & ParaboIam d& 
fign?t cujus crura$wgunt ab invicem & in contrarias’partes infinite pro- 
grediuntur, AbfcG AB eR ejus diatnerer &Specia ejus. fimr guinque ’ 
%quen tes, si. 



Si aquationis fix3 + bx= + cx + a = o, radices omnes AT, AT, At funt 
reales 8 inaquales, figura efi Parabola divergens Campaniformis cum 
Owli ad verticem (3’;s. 70, 71.) Et S~~itis efi JXw,&‘wa .fiptitw. 

Si radices dust: funt aquales, Parabola prodic vel .AU;rtn contingendo 
Ovalem (Fig. 73,) vel Pzm!Tnta ob Ovalem infinite parvam (E’&. 74,) Qya 
dua Species funt fexq$hz o&zvn Sr fexq$ma nona. 

Si tres radices func asquales Parabola erit Cu@l~ta in vertice (Fig. 76.j 
Et hnc eR Parabola i%ilima qua: vulgo SwicrrbicLx dicitur, Et efi ~~~cics 
JpllL7pji?xza. 

Si radices duas runt impol%biles, haberur Parabola Aqua campaniformis, 
(Fig. 74, 7 5 ,) Sjecienz Jipq$mm primnm conti tuens, 

Ert Quarto cafi aquatio erar y = ax3 -l- bxz + C.T $- d, .g hat zqusios 
Parabolam defignat qux crura habet contraria & C&n drclfilct (F&77.) 
Et Gc Speties omnino fintJqtzq-$ttn dw 

Si in planurn infinitum a punQo Iucido iiluminatum umbr-x figurarum 
projiciantur, umbrae Setiionum Conicarum kmper erunt Se&ones Conk, 
eg Curvarum ficuncli Generis limper erunt Curva ticundi Gene+, ea: 
tJ,lrvarum ted Generis fernper erunt C2.w~ tertii Generis, SC fit demceps 
in infinitum. 

Et quemadmodum Circulus umbram projiciendo generat SeEtiones 
omnes Conicas, fit Parabola quinque divergentes umbrts fiis generant 13r: 
exhibent alias omnes Cecundi Generis CUPS 5 i3rfi~ CUWX quadam fimpli- 
ciores aliorum Generum inveniri pofknt qua ahas omnes eorundem,Ge-- 
nerum.Qrvas umbris, fuis a pun&o Iusido in planum projetiis. formabunt. Lk 



Digims Curvas Gcundi Generis a Linea r&a in punfiis tribus Gcari 

po&. &rum duo nonnunquam ,coincidunt. Ut CUM ReEta per Ovalem 
infinite papam tranfir vel per concurf‘um duarum partium Curva fe mu. 
tuo fecantium vet in cufpidem coeuntium ducitur. Et fiquandoRe& 
omlles in pIagaIn cruris alicujus. infiniti tendentes @uiWill in unico tantum 
puufio fecanr, (ut fit in ordiaacls PfrabOk Cfl~‘t$@~dl. 8 Pdrabok CUbicE, 

net non iu r&is Abfciffx Hyperbohf~orum ~YperbOiCfZ & Parabola paral. 
1eli-s) coucipiendum eiE quod Refix ilk per alia duo CLUVX pun&a ad 
infinitam diftantianr fita (UC ita dicam) tranfiunt. Hujufmodi inter. ’ 
g&ones duas coincidentes five ad finitam fint difkntiam five ad infinitam 
rocabirnus’P~~lf~II~~~ Drrpkx. Curva autem qux habent Pun&urn Dup& 
defcribi poamt per fequentia Theoremata. 

Si Anguli duo magnitudine dati PAD, PBD circa pokw pofidone datos 

A, B rotentur, & eorum crura AP, BP con- 

* curti fuo P percurrant Lineam reEkam j cm- 

x-a duo reliqua AD, BD concurk ft.10 D de- 

fcribent Setiionem Conicam per polos A, ’ 

3 tranfkunrem : praterquam ubi Linea illa 

re& tranGt per poIorum alrerutrum A vel B, 
rel anguli BMI, ARD fimul evanefcunt, quibus In c&bus pun&m II 
dekibet Lineam rekxn. 

Si crura prima AP, BP concurfi fuo P percurrant SeEtionem Conicam 
=r pohm aherurrum A tranfeuntem, crura duo reliqua AD, BD concur- 

iI 



TERTHIB. SWDINIS. $9 

y”~ fuo 19 defcribent Curvam kundi Generis per polum alrerum B tranfeun. 
tern 8 pun&urn duplex habentem in polo prim0 -__- !” /” 
A, per quem i&%0 Conica tranfit : praterquam ,/’ /“.\ 

\ 
\ 

ubi anguli BAD, ABD fimul evanefcunt, quo 
cafu put&urn D defcribet aliam fi6ionem Co. 

. ..--.!y.:r ,,.,_,_ ,,.B 

&am per polum A tranfeuntem. 
~~~J~~--- 

..i. //” ‘. \ 

At fi ie&o Conica quam punaum P percurrit tranfeat per newtrum PO- 
lorum A, B, punAum D defcribet Curvam _- 
ficundi vel tertii generis Punhm duplex 
habentem. Et Punhm illud duplex in con- 
curfu crurum defcribentium, AD, BD inve- 
nietur ubi anguli BAP, ABP fimul evanef- 

cunt. Curva autem defcripta fecundi erit 
Generis fi anguli BAD, ABD fimul evanef- 
cum, alias erit rertii Generis Or: alia duo habebit Punfia duplicia in polis 
A & B. 

eflionum CO~iCcZW??t defcriptio per Aa& q&nque pafl&ffl. 

Jam fe&io Conica determinatur ex dark ejus pun&is quinque 8~ per 
eadem fit deicribi porefi. Dentur ejus 
punEta quinque A, B, C, D, E. Jun- 
gantur eorum rria quavls A, B, C, &: 
trianguli ABC rotentur anguli duo 
quivis CAB, CBA circa verrices ties -sE 
A & B, & ubi crurum AC, BC inter- 
fiRi c fuccefive applicatur ad punfia 
duo reliqua D, E, incidat interfeaio 

.crurum reliquorum AB & BA in punRa 
P & Q. Agatur & infinite producatur 
reBa PQ, & anguli mobiles ita roten- 
tur ut inrerG%o crurum AB, BA percurrat rettam PQ, & crurum relid 
quorum interfeG.0 C defcribet propofitam iietiionem Conicam per 2’2, 
oifema primum. 



~~~~~~ OmIles ~cuu~i generis Punfium Duplex +bentes determinantur 
Ed ex datis earum punfils feptem quorum unu[n 

i 
efi Put&urn illud duplex, 8~ per eadem puntta 

!c 
fit dekribi poffint. Demur Curvfe deicriben. 

.Y 
da pun& qualibet fkptem A, R, C, D, E, F; 

:‘: %.., G, quorum A eii Pukkn Duplex. 
.:/ ‘.., 

Jnngantup 

,,., ,i<“-, 
punLCtum A & alia duo quaois e pun& puta 

I. I h 
‘. . ..., 

,:/ 4 1. ‘. 
B & C ; & trianguli AEC roterur cum angulns 

>,.L.- . .-_ . 
...,_ f+<L-;_n %..-I? 

CAB circa verticem fbum A, turn angulorunl 
reliquorum alteruter ABC circa verticem fuum 

,H--k,: 
L-- ‘*h B. Er ubi crurum AC, BC concurfirs C fuc- 

3. cefive applicatur ad pun& quacuor reliqua D, 
E, F, G incidac concurfis crurum reliquorntn 
A8 & BA in pun8a quatuor P, Q, R, S, 

Per pun&a illa quatuor & quintum A defcribatur kctio Conics, R anguli 
prafati CAB, CBA ita rotentur ur crurum AB, BA concurii.6 percurrat 
fifiionem illam Conicam, Sr concurfis reliquorum crurum AC, BC de- 
defcribet Curram propofitam per T%wwema ficundum. 

Si vice pun& C datur pofitione re6a BC qua Curvam defiribendanz 
tangit in B, linea AD, AP coincident, & vice anguli DAP habebitur 
lines r&a circa polum A rotanda. 

Si Punc?um duplex A infinite difiat debebit ReEta ad plagam pun& 
illius perpetuo dir&i i% motu parallelo ferri interea dum angulus ABC 
circa polum B rotacur. 

Defkribi etiam poirunt kc Curva paulo aliter per 7&~~mw tertium, 
&d defiriptionem iimpliciorem pofuiffe fifficir. 

Eadem methodo Curvas tertii, quarti Sr fiperiorum Generum defcribere 
liret, non omnes quidem kd quotquot ratione aliqua commoda per morum 
l-ocalem dei’cribi poffunt. Nam Curvam aliquam ficundi vel fuperioris 
generis Punfium duplex non habentem 
inter difhciliora numerandum. 

commode defcribere Problema elk 



Curvlrum L&S in Geometria efi ut per earutn interfeRiones Problemata 
folvsnrur. Proponatur aquatio conftruenda dimenfionum novem 

x9 * -t- bX’-/- cx” +- fL+ Jr I%4 -fF’ -j-gxz + 73x + k = 0. 

Ubi b, c, d, EC, iignificant quantitares quafvis datas fignis fills + 
CL--- affefitas. Affumatur asquatio ad Parabclam cubicam ~3 ZJ, s 
2quario prior, fcrihendo y pro x3, evadet 

y: + bxy=+ cy2 + dx2y$ exy + my+Jcv3+gx2 $ bx + 1: I-O, 
zquario ad Curvam aliam Gcundi Generis. 
pro lubitu affumi. 

Ubi HZ relf’deelE poceB veP. 
Et per harum Curvarum dekriptiorles & inrerfi&o- 

nes dabunrur radices xquationis conitruendz Parabolam cubicam &Del 
defcribere f&kit. 

Si aquatio conltruenda per defeRurn duorum terminorum ultimorum 
bx ex: k reducatur ad feptem dimenfiones, Curva altera delendo VZ, h3hebic 
Pun8um Duplex in principio AbM&, Sr inde facile defcribi potelt UC 
fipra. 

Si aquatio conkuenda per defeO.um terminorum trinm uItimorum 
8~’ -b hx -+ k reducatur ad kx dimenfiones, Curva altera delendofevader 
feEti Conicrr. 

Et fi per defeEtum fex ultimorum terminorum aquntio confirnenda re- 
ducatur ad tres dinienfiones, incidetur in confirufiionem Tfill$hiuv~ per 
Parabolam cubicam 8~ Lineam reEtam. 

Confirui etiam poffunt azquationes per Hyperbolif’um ParaboIx can-a 
diametro. Ur ii conftruenda fit hat zquatio dimenfionum novem termi- 
no penultimo carens, 

.Af&matur xquatio ad Hyperbolifmum illum x2y = 1, R fcribendo y p~‘c~.~ 
2, aquatio conkuenda vertetur in hanc 

ay3~cy~+~xy2~ey~JC~yJr~~zx~y$g~hx~bxz~l~3=~, 
qua curvam fecundi Generis defignatcujus dekriptione Problema ldvettm 
lit qua&awn nt ac g alterutra hit deeffe potefi, vel pro lubitu afftimi,. 

Pm 
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Per Parab&m cubicam & CurVaS krtii GeneriS Confkruuntur etiam 

xquationes omnes dimenfionum non phfquam duodecim, & per eandern 
par&boJam & Curvas quarri &xEriS Ccdh~nt~r 0mne.s dlmenfionum non 
phfquclm quindecim j Et fit deinceps in infinitum. Et Curvzr: i&- tertii 
quarti ,g fupsriorum Generum defkibi limper pofhnt inveniendo eoru; 
punaa per Geolnetriam planatn. lk fi conkuenda fit asquatio 
xIz ~.+aXy- bx9 $ CX~ + dx7 +ex6i-fi~ -i-p.+-+ hx3 + ix2 +-Lx+~=~ 

& dekripra habearur Parabola Cubica ; fit xquatio ad Parabolam illad 
Cubicam x3 = y, & fcribendo y pro x 3, xquatio conhenda vertegtur in 
hanc 

qua efi xquatio ad Curvam tertii qeneris.cujus dehiptione Problema 
iavecur. Deicribi autem yoteti hxc CLEV~ mvcntendo ejus punaa per 
Geomerriam planam, propterea quad indeterminata quanticas x con niG 
ad duas dimeniiones afcendir. 



..SE -- 

. 
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Etenim fi pro Abfciffx parte indeterminata x ponantur quantitates 
quwis data 11, q, r, S, f, kc. fuccefllve, & ad AbfcifGrurn fit datarum 
termiuos erigantur Ordinsta 1, fl, Y, 6, 8, 8X FIX “bfcir~ & Ordins. 
TV & Ordiuatarum difkrentia divik per Abfiiffiry dlf-ierentias (qux 
urique fuut Ordinatarum intervalla) & quotorum dtfkrentiz divifx per 
Ordinatarum alternarum differentias, 8 fit deinceps, exhibentur per 
Tabulam fiquentem. 

1 r-t) B---e jc+ax~+s+r+ex~+~s -i-~~-~bj-st+tt=v 1 
1 p-s) h-- p I~+&d-q+~-ts =E. I 



Erenim in Tabula fiperiore Quotus ultimus g zqualis et-at termino ul- 
timo r. Et 11ic terminus duEtus in fin&am datam p + 2 + F + S, &a& 
latus de ~uoto e relinquir terminum penultimum d. -- -- Et quantirates jam 
datx dx~~+~-t-r-t- ex~~~ly~P4-tz~3~~~3.‘1~-t-?‘rI, ii auferantur de 
Quoco h, relinquunt terminorum antepenulrimum c. Et quantitates jam 
dxv cxF]+ dxl~~+~~-t-~y -I- eX~~~+~~~y-ty~~+~~, ii auferantm de 
Qoto (, reiinquunt terminum 6. Et fimili computo ii plures effenc ter- 
mini, colligerenrur omnes per Qotorum Ordines toridem. 
ri ta tes ,data &I + CR + 413 j- Ed 

Deinde quan- 
4, fi ihbducsntur de Ordinata prima a,. re- 

linquunt Abfiiffz terminum primum A. EC quantiras P+ bx + CX~ 
+- dx3 -+ 1~x4 J,- &c. eit: Qrdinata Curva geucris Paraholici quaz per Ord)- 
nararllrn omnium dararum terminos traniibir, uxiltente Abkifi A + K. 

Ex his Propokionibus qux Gquuntur fkile colligi poffht. 



%unC incipiendo ab uhifna &f. 

kentia excerge medias dif&. 
rentias in alternis COlUmnis vel 
Ordinibus difFerentiarum, & A- 
rirhmetica media inter duas me- 
dias reliqnarum, @dine pergendo 

ufque ad Seriem primorum tet- 
minorum AR, AzBz, AqBq, &Cc, 
fint blrc Ii, I, w, Ffz, o,y, 2, P”, S, &c, 
quorum ultimus fignificet ulti. 
matn differentiam penultimus 

ef cb A7 F--------‘~~ medmm 
d5 67 

nn \ 

-’ .- Arithmeticem inter duas 

pen&in a . 1a.s differentias 3 ante- 
penultimus mediam trium ante- 

quad erit vel medius terminorum A, AZ, A% &c 
us inter duos medios. Priu 
8~. efi impar 5 poitarius ubi ytil. 

penultimnrum differentiarum, 8r: 
Cc deinceps urqwe ad primum 

‘. vel Arithmeticus me& 
s accidic ubi numer~s terminorum A, A2, A3s 
l+snv 

III cari priori, fir AFBS ifte medius terminus, hoc efi, &Bs = S 
b5+,c4=vl, ~=,,,,z.o!, fti2&.q,gpzqs ++=$, 

Er ereAa Ordinatim applicata PQ, die AsI? =X 3 %\a: due terminos hujus 
ProgrelIionis 
,+~&yy2-4 -“p ye2 7x x f x ?2$ -g 5 ~x~*~gc.2! gc; 

13X 

in fe continua j & orientur termini 
N’ Xl -72 s‘+-.rl 

I. .a-. -;, 7, -y--’ rr-5x3 $41: .#--5~4t4~~ x7-14~? t49,?3-3&: 

I20 0 720 0 pp 
.* &c. 

per qnos fi termini firiei A, 1, w, 12, o,p, &c. refpeAive multiplicentur, 

erit longitudo Ordinatim applicata IQ 

In Cafu pofietiori, fint A4B4, AsBs duo medii termini, hoc efi, fit 

,AG%;Mw.k, b4--l, C3+c4,,, a3 
2 

==n, e2+erj=o,fa=p, g+=q, 
8Cb=r, 



Sed hit notandum eit quod intervalla AAz, A2A3, A3Aq., &c. hit 
Fupponantur effe unitares, 8 quod diff’erentia coiligi debent auferendo 
inftriores quantitates de fiperiorihus, A2Bz de A5, A3B3 de AzBz, 
b2 de II, &c. et faciondo ut fint AB-AzBz =b, AzBz-A3B3 =fi,o, 
b---G:! = c, &c. adeoque quando differentia: ilk hoc modo prodeunc 
negatirra: figna earum mutanda fint. 

nire 
omnium ereiS2rzcnt terminos 

Sunto pun&x data B, Bz, B3, B4, By, B6, B7,8rc. et ad Abtiiffam 
quamvis AA7 demitte Ordinatas perpendiculariter BA, B2A2, 8%. 

AE- A2132 Et fat AA2 - b, AzE~$B’ = h, 2 

Sic pergendurn elt ad ultimsm differentiam. 
Bb 

10 
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Dj&qyntiis fitcolleltis & divifis per intervalh O@jnatim Zlpplicatarutn. 
iI1 alternij e3rlInl columnis five Sedm vel khnhus excerpe med& 
in,-iI)iendo ab Ultin13, & in reliquis COlu.lnnis eftcerpe me&a .Arithnetica 
inter duaS nledias, pergendo ufque ad fcrtem prtmorum tetmmorum, AB 
&13~, &c, Sunto hat b, I, nl, 11, %I$ ‘I, r, 8~. quorum $timus terminui 
fignificet ultjmjm difTerenriam ; penultimus rnedmm Arlthmeticum inter 
duas penultimas ; anrepen~ltimus mediam trium anCc?p?nultimlrum, azc, 

it primus d: erit media Ordinatim applicata, fi. numerus datorum pun- 
Aorum clt imp3r j vel medium Arithmeticurn Inter duas tried&, G nu. 
mrus eorum dt par. 

ln Cafu priori,fit Aj!t+!$a media Ordinatim applicata,hoc eR,Gt A@++ 
f’3 !ii = 1, c; = ,/I, .+. = 72, e2 =: 0, r* = p, g = [I. Et ere&a Or&. 
naiim applicata PQ, & in Bali AAs fump;o quovis pun80 0, die OP=,v, 
a due in fi gtadatim terminos hujus Progrefionis 

-- 
c)Aq t Oh5 ] Xx--On4xx----7--% x-0.43r.z-q0.45)(X 

;r--+tOA3 

0.42; oa6 x aca 

et orram Progreflionem afferva j vel quod perinde efi due terminos hujus 

Progrefionis 
-II_ --___ 

I x r-O&+ x z-OA3 x z--0A5 x 3;--oA2x x--OA6 x x--On x P-0A7 x &c, 

in fe gradatim, 2% terminos exinde ortos due refpeaive in terminos hujus 
Progtefionis 

t OA3 + OA5 
],,T.-- -------* x- 

2 
tOAztOA5, x tOASOA7 

% - -, tic. ec orientur termini 2 

intermedii tota Progrellione exifiente 
I,$.-()&, X’-+o~~~+~~A~+OA5X~o~*O~~., &c. 

Vel die OA = u, OA2 = /2, OA? = y, 0114. = 6, OAg = B, OA6 = [, 
QA7 = B : L!f?-$X = 0, %!$!2E =: x, SEL$?Z ii A, Et ex ProgreLIjone 

- --I__ --__ 
I x FJX-X G x Ffl x,c x ZZx G &c. collige ter* 
mines quibus multiplicatis per I, X- 8, x--x, X-A, &c collige alias, 
terminos intermedios, tota ferie prodeunte 

6 xz -- 
-a+-ex+ $0 x3 -3~x2 + ye+2d%- +, 8x. 

pe:‘cijZ lerminos moltiplici firies lz, Z, w, II, 0, &c. Et aggregatum 
produAorum k + X-x I + ~2 __ 
Ordinatim applicats PQ 

--cp+ ex + ge x 772 Jr 8x. eric longitude 

c A s 
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c .A s, IT. 
In Cafu po[teriori, fint A4B4, A~Bs dun mediz Ordinatim appkata, 

AJSJ t A.jE5 
hoc efi, c_7i - = k, Gq. = I, c* = 111, dy = II, ey z-z 0, ,f:! E p, gc* 
Et alrernorum k, 711, 0, q, 8X. Coeficientes orientur ex mulciplicatione 
terminorum hujus Progrefionis in fe 

-.~ -.- -I__-- 
,,,~~xz-OA~xr-OA~x~-~ P.6xz--oA2 X=%,+=X zok3 PC. 

Et reliquorum Coefficientes ex multiplicationc horum per terminos hups 

Progreflionis 
,t 0AI-t 0.45 t OA3 t 0.46 t 0.4 t 0.43 
-,x-- 2 

) x- t 0.42 t 0.47 
2 -¶ x --) &c. 2 

2--Ofiq-tOhS;x -j- 0A4 X ofi5 X?JJ,&C. 

Qrdinatim applicata PQ, 
\ylpQ=k+ X Xl+ X X + X XV2 + X X+ X X + 15 X?.l&C, 

-.:;.OA4 -0A4 -0A5 -0A4 -0.45 -9A3 
----on5 - to A6 

Ad refiam p&time datam erigantur termini dati in dato angulo, inter- 
pofitis datis inrervallis, & per eorum, punAa extima, per Ifropolicjones 
prace&ntes, ducarur Iinea Curva gyens, Parabolici, Hat enmi contlnger 
terminos omnes intermedios per ibern totam- 

PROP* 



. 

cr+@ &&ndt& &pOt inveniri po[a%% 

Per terminos Ordinatarum ducatur $ea CLn-va generis Parabolici ape 
Propofitionum pracedentium. HXC enlrn figuram termmabit qua: fernper 
quadr:iri potefi, ec cujus Area aquablrur Arex figurx propohta quam- 
proxitne, 

~tilej funt ha: Propofitiones ad Tab&s conflruendas per interpolatio- 
nem Serierum, ut 8 ad folutiones Problematum qua a quadraturis Cur- 
varum &pen&t, pr;ektim fi Ordinatarum intervak ZQ, parva Got & 
XquaIia inter fe, & kegula computentur, ‘87: in ufum referventur pro dato 
quocunque numero Ordinatarum. Ut fi quatuor fint Qrdinata ad aquaiia 
intervalla fit;L’, fit A fumma prima & quartz, B.fumma fecund2 & ter- 
t&, 61 R inrervallum inter primam 8t quartam, 8-z Ordinata nova in me- 
,dio omuium .erit FF, .& Area tota inter primam & quarram erit y R, 

Et nota quod ubi Ordinatre fiant ad rrquales ab invicem diflantias, fu- 
mendo fummas Ordinatarum qua ab Ordinata media hint inde aqualiter 
diftsnt, 8 duplum Ordinata medk, componitur Curva nova cujus Area 
per pauciores Ordinatas determinarur, & aqualis efi Arelzs Curvy: prioris 
quam invenire oportuir. Qinetiam ii pro Ordinatis novis fumantur firn- 
ma Ordinate: prima & iecunda, et fumma tertia: Sr quartz, et fimma 
quinta: 8c fexrar, & fit deinceps j vel ii fiimantur fumma trium primarum 
Ordinatarum, Sr fumma trium proximarum, & filmma trium qua fiint 
deinceps ; vel 6 fumantur fummx quaternarum ordinatarum, vel fimma 
quinarum : Area Curvrr n~vx ;rqualis erit Area Curax prim0 prdpofita. 
Et fk habitis Curwquadranda Ordinaris quotcunque quadratura ejus ad 
Quadramram Curw akerius per pauciores Ordinatas reducetur. 

Per 



B4ETI-l US DIFFERENTI~%LaS, IOI 

p;r data vero p3nfk3 q~l0tCunque nOtI folum Chva line,?: generis Ran- 
bol;ci, fid etiam Curva alis innumera diverforum generum duci po&nt, 

sunto CDE, FGHCurvadux Abkiffam haben- 
tes ~otnmunem AW, et Ordinatas in eadem reRa 
jacentes BD, BG ; 86 relatio inter has Ordinatas 7 
definiatur per aquationem quamcunque. Dentur L----------I- o,N 

punfla quotcunque per quaz Curva CDE tranfire F ___-_. ’ 4:; 
debet, & per aquationem illam dabuntur pun- ,- / \.iT 

aa totidem nova per qua Curva FGH tranfibit. i?, j _ -. 
ti 

per Propofitiones fiperiores defkribatur Curve 
FGH generis Pmbolici qua per pun83 illa omnia nova trank& @ per 
aquationem eandem dabitur Curva CDE qux per pun&a omnia prim@ 
data tranfibit, 


